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;O;i)انفضاء مىعُب إنى معهم مرعامد َمرجاوط j;k). 

وعرثس انىمط  A 3; 2;2، B 6;1;5، C 6; 2; 1  

I-1 ًهشعاعٍه ن( أحعة انجداء انعهمAB َAC   ثم اظرىرج وُع انمثهث،ABC. 

xانمعرُي انري معادنرً : (P)( نٍكه 2    y z 3 0   . 

 .Aٌَشمم انىمطح  (AB)عمُدي عهى انمعرمٍم  (P)تٍّه أن       

 . Aَانري ٌشمم انىمطح (AC)انمعرُي انعمُدي عهى انمعرمٍم  ('P)نٍكه  (3  

 . ('P)اكرة معادنح دٌكازذٍح نهمعرُي      

)( عٍه ذمثٍلا َظٍطٍا نهمعرمٍم 4    ) معرمٍم ذماطع(P) َ(P'). 

II -  نركهD انىمطح ذاخ الإحداثٍاخ 0; ;   . 

 (ABC)واظمً نهمعرُي ADرى ٌكُن انشعاعح   َعٍّه انعددٌه  -  

III-  : 4وفسض اَن  َ1  . 

 .ABCD( أحعة حجم زتاعً انُجُي 1    

BDC  ٌُrd( أثثد أن لٍط انصاٌَح 2    
4


 .BCD، ثم احعة معاحح انمثهث 

 . (BCD)عه انمعرُي A( اظرىرج تعد انىمطح 3     

10

z  َz( عٍّه انعددٌه انمسكثٍه 1 تحٍث : '
2iz 3iz ' 2 9i

3z z ' 8 8i

  


  
 

 (O,u,v)فً معرُي مىعُب إنى معهم مرعامد َمرجاوط ( 2 

َانرً لاحماذٍا عهى انرسذٍة  : A،Bَوعرثس انىمط 
A

z 3 2i  ،
B

z 3  َz 1 2i   

Bأ( ذحمك أن :    Az z i(z z )     ثم اظرىرج طثٍعح انمثهث ،AB. 

Cتحٍث : Cب( عٍه لاحمح انىمطح     Az 2z z . 

,(A,1);(Bمسجح انجمهح  Dجـ( عٍه لاحمح انىمطح     1);(C;1). 

 مستع. ABCDد(  تٍّه أن انستاعً    

)( نركه 3 ) مجمُعح انىمطM: مىى انمعرُي َانرً ذحمكMA MB MC 8 5  2 

)ذىرمً نهمجمُعح Bأ( ذحمك أن انىمطح     )  ثم عٍه طثٍعح انمجمُعح ،( ) .َعىاصسٌا انممٍصج 

)ثم أوشئ انمجمُعح A،B  ،C َب( أوشئ انىمط     ) . 
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03

:كماٌهً 1 عهى َانمعسفح f حوعرثس اندان
x

f (x) ln x 1
x 1

  


 . 

f(Cَنٍكه  ;O;i)فً انمعرُي انمىعُب إنى معهم مرعامد َ مرجاوط  fانمىحىى انثٍاوً نهدانح ( j) 

أحعة  -1
x
lim f (x)


  َ
x
lim f (x)


  َ
x 1

lim f (x)


   َ
x 1

lim f (x)


 ٌىدظٍا. الأخٍسذٍه هفعس انىٍاٌرٍثم 

لاتهح نلاشرماق عهى مجانً ذعسٌفٍا ، ثم تٍّه أن :f تٍّه أن اندانح  -أ-2
x

f '(x)
(x 1)²





. 

 ، ثم شكم جدَل ذغٍساذٍا. fادزض اذجاي ذغٍس اندانح -ب   

fأ( ذحمك أن انمعادنح:  -3 (x) 0ذمثم حلا َحٍدا 4;5 

f(Cب( تٍه أن     ٌطهة ذعٍٍه إحداثٍرٍٍا. ٌمثم ومطح اوعطاف (

f(Cأثثد أن انمىحىى (جـ   ) مماظٍهٌمثم ( ) َ( ') ( َأكرة -2معامم ذُجًٍ كم مىٍما ).معادنرٍٍما 

fأحعة د(     (6) ،f (10)  ،f ( 1)  ،f ( 4)  َf ( 8)  انمماظٍه ازظم ثم( ) َ( ')َ انمىحىىf(C )  

 َجُد َإشازج حهُل انمعادنح: mٌـ( والش تٍاوٍا َحعة لٍم انُظٍط انحمٍمً   
                   m(x 1) 2x² x (x 1)ln x 1       

َانمعسفح عهى  h حوعرثس اندان -4 1;1  ًكماٌه:h(x) f ( x ) . 

h(Cَنٍكه     . فً انمعهم انعاتك hانمىحىى انثٍاوً نهدانح (

( أحعةأ    
x 0

h(x)
lim

x
   َ

x 0

h(x)
lim

x
 ؟ ثم فعس انىرٍجح ٌىدظٍا.hتانىعثح نهدانح  ج، ماذا ذعرىر

h(Cشَجٍح ، ثم أزظم انمىحىى  hب( تٍه أن اندانح       فً وفط انمعهم انعاتك. (

َانمعسفح عهى  gوعرثس اندانح  -5 0;  ًكماٌه:
x xg(x) e ln(e 1)  

 فإن:مُجة ذماما  x أ( تٍّه أوً مه كم عدد حمٍمً    
x xg '(x) e f (e )ندانح ، ثم اظرىرج اذجاي ذغٍس اg . 

ب( احعة    
x 0

lim g(x)


َتٍّه أن   
x
lim g(x) 0


  ثم شكم جدَل ذغٍساخ اندانحg . 
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 ذثسٌس الإجاتح فً كم حانح مه انحالاخ انرانٍح.مع خطأ أَ  بصحيحانمطهُب أجة 

;O;i)مىعُب إنى معهم مرعامد َمرجاوطانانفضاء فً  j;k) طوعرثس انىم  A 3; 2;2، B 6;1;5                                           

 C 6; 2; 1  َ D 0;4; 1 َنٍكه(P) ًانمعرُي انري معادنرx y z 3 0      

 . Aَانري ٌشمم انىمطح (AC)انمعرُي انعمُدي عهى انمعرمٍم  ('P)نٍكه  َ

 عهى اظرمامح َاحدج . A،B  َC( انىمط 1

 .Aلائم فً  ABCانمثهث  (2

 مرعامدان. ('P)َ (P)( انمعرٌُان 3

)( انمعرمٍم 4 )  انري ٌشمم انىمطحA َ u(1; 1;0)ًذماطع انمعرٌٍُه  شعاع ذُجًٍ ن ٌُ(P) َ(P') 

 (ABC)واظمً نهمعرُي ADانشعاع (5

 ABCD  ٌُ27u.aحجم زتاعً انُجُي  (6

BDC  ٌُrdلٍط انصاٌَح  (7
4


. 

 9ٌُ (BCD)عه انمعرُي Aتعد انىمطح  (8

10

    n  عدد طثٍعً  ، وعرثس انعددٌه انطثٍعٍٍهa  َb حٍثa 3n 2   َb 2n 1 . 

2a( احعة انعدد 1   3b  ثم اظرىرج أنa  َb .أَنٍٍه فٍما تٍىٍما 

3x(  وعرثس انمعادنح  : 2   4y 304     .......... .(E)  حٍثx  َy .عددان صحٍحان 

 .(E)حلا نهمعادنح   (a;b)حرى ذكُن انثىائٍح  nأ( عٍه لٍمح انعدد انطثٍعً      

 .(E)ب( اظرىرج حلا خاصا نهمعادنح     

x)3فإن(E)حلا نهمعادنح  (x;y)جـ( تٍه أوً إذا كاود انثىائٍح     908) 4(y 605)   . 

 .(E)اظرىرج مجمُعح حهُل انمعادنح       

0الأَنٍان فٍما تٍىٍما(عٍه انعددٌه انطثٍعٍٍه 3  
x َ0

y:انهرٌه ٌحممان انجمهح 
0 0

0 0

3x 4y 304

PPCM(x ;y ) 2883196

 



       

 

03



03

:كماٌهً 1َانمعسفح عهى  f حوعرثس اندان
x

f (x) ln x 1
x 1

  


 . 

f(Cَنٍكه  ;O;i)فً انمعرُي انمىعُب إنى معهم مرعامد َ مرجاوط  fانمىحىى انثٍاوً نهدانح ( j) 

أحعة  -1
x
lim f (x)


  َ
x
lim f (x)


  َ
x 1

lim f (x)


   َ
x 1

lim f (x)


 الأخٍسذٍه ٌىدظٍا. هثم فعس انىٍاٌرٍ

لاتهح نلاشرماق عهى مجانً ذعسٌفٍا ، ثم تٍّه أن :f تٍّه أن اندانح  -أ-2
x

f '(x)
(x 1)²





. 

 ، ثم شكم جدَل ذغٍساذٍا. fادزض اذجاي ذغٍس اندانح -ب   

fأ( ذحمك أن انمعادنح:  -3 (x) 0ذمثم حلا َحٍدا 4;5 

f(Cب( تٍه أن     ٌطهة ذعٍٍه إحداثٍرٍٍا. ٌمثم ومطح اوعطاف (

f(Cأثثد أن انمىحىى (جـ   ) ٌمثم مماظٍه( ) َ( ') ( َأكرة معادنرٍٍما.-2معامم ذُجًٍ كم مىٍما ) 

fد( أحعة     (6) ،f (10)  ،f ( 1)  ،f ( 4)  َf ( 8)  ثم ازظم انمماظٍه( ) َ( ') َانمىحىىf(C )  

 َجُد َإشازج حهُل انمعادنح: mٌـ( والش تٍاوٍا َحعة لٍم انُظٍط انحمٍمً   
                  m(x 1) 2x² x (x 1)ln x 1       

َانمعسفح عهى  h حوعرثس اندان -4 1;1  ًكماٌه:h(x) f ( x ) . 

h(Cَنٍكه     . فً انمعهم انعاتك hانمىحىى انثٍاوً نهدانح (

( أحعةأ    
x 0

h(x)
lim

x
   َ

x 0

h(x)
lim

x
 ؟ ثم فعس انىرٍجح ٌىدظٍا.hتانىعثح نهدانح  ج، ماذا ذعرىر

h(Cشَجٍح ، ثم أزظم انمىحىى  hب( تٍه أن اندانح       فً وفط انمعهم انعاتك. (

َانمعسفح عهى  gوعرثس اندانح  -5 0;  ًكماٌه:
x xg(x) e ln(e 1)  

 فإن: مُجة ذماما xأ( تٍّه أوً مه كم عدد حمٍمً     
x xg '(x) e f (e ) ثم اظرىرج اذجاي ذغٍس اندانح ،g . 

ب( احعة    
x 0

lim g(x)


َتٍّه أن   
x
lim g(x) 0


  ثم شكم جدَل ذغٍساخ اندانحg . 
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