
08354036

5

z²انًؼادنح انرانٍح :  م فً أ( ح        2iz 0 (...1) 

 (O,u,v)ب(فً يسرىي يُسىب إنى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس 

)A(2i)،Bَؼرثش انُقط  3 i) وD( 3 i)  

 ، ثى ػهًّها  A،B،Dذاثٍاخ انقطثٍح نهُقط (ػٍٍ الإح1
تٍٍ أٌ انُقط ثى  يرقاٌس الأضلاع. ABD(أثثد أٌ انًثهث 2

A،B،Dذُرًً نذائشج واحذج ٌطهة ػٍٍ ػُاصشها انًًٍزج 

DCتحٍث  C(ػٍٍ لاحقح انُقطح3  AB 

 وػٍٍ يساحره ABCDانشتاػًاسرُرج طثٍؼح    

     L يؼشف تـ يشكةػذد:
z 2i

L(z)
z 1





zحٍث  1   

L(1(اكرة1  i) ،L(1 i)ػهى انشكم انجثشي 

z( َضغ 2   x iy   حٍثx ،y ٌػذداٌ حقٍقٍا 

L(z)انًؼادنح  حم فً أ(      z 

L(z)انًؼادنح  حم فً  (ب   z حٍثz  يشافقz 

 (O,u,v)فً يسرىي يُسىب إنى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس(3

)Bانُقط َؼرثش  2i)،A( 1) وM(z) . 

 :فً كم حانح M(z)ػٍٍ ثى اَشئ يجًىػح انُقط  

 * L(z) ،حقٍقٍا*L(z) * ،ذخٍهٍا صشفاL(z) 1 

       ػذد حقٍقً غٍش يؼذوو .ػٍٍ طىٌهح وػًذج انؼذدz 
z ،2)z(1فً كم حانح:  ورنك حسة قٍى  i  

3)z i   ،4)z i   ،5)z 3i 

6)z 3i ،7)z 3 i  ،8)z 3 i   

       َاقش وحسة قٍى ػذد حقٍقً غٍش يؼذوو ،k  طىٌهح

 فً كم حانح يٍ انحالاخ انرانٍح :   zػًذج نهؼذد انًشكة و

1)z k(cos( ) isin( ))    ،2)z k(cos( ) isin( ))    

3)z k(sin( ) icos( ))    ،4) z k(sin( ) icos( ))    

      z ،u ،v  أػذاد يشكثح حٍث: 

z ( 3 3) i( 3 3)     ،u 3 i 3  و
z

v
u

 . 

 ػهى انشكم انجثشي . vكرةا( 1

   z ،u ،vٍ انطىٌهح وػًذج نكم يٍ الأػذاد ( ػ2ٍّ

tanانقًٍح انًضثىطح نـ: اسرُرج(3
12


،ثى جذ

2014

z

2 6

 
 
 

 

تحٍث ٌكىٌ  nػٍٍ قٍى انؼذد انطثٍؼً (4 

n

z

2 6

 
 

 
   

  انجًهح انرانٍح :(حم فً 1      
1 2

1 2

3z z 2

z 3z 2i

   


  

  

 (O,u,v)فً يسرىي يُسىب إنى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس  (2

AوBلاحقراهًا ٌارَقطAz 3 i   وBz 1 3i     

أ(اكرة   
Az و

B
z  ػهى انشكم الأسً ، ثى يثمAوB 

Aوػًذج نهؼذد انًشكة  حب( أحسة طىٌه  

B

z

z
 . 

 (OA;OB)و قٍسا نهزاوٌح OABاسرُرج طثٍؼح انًثهث    

 يؼACBOٍٍتحٍث ٌكىٌ انشتاػً Cػٍٍّ لاحقح انُقطح (3 

 .ABCثى احسة يساحره انًثهث Cيثم انُقطح     

     I-2 :َؼرثش انؼذد انًشكة ( 1 3) i(1 3)        

2( تٍٍّ أٌ:1 3 i  2، ثى أكرة لأسً .اػهى انشكم 

  اسرُرج طىٌهح وػًذج نهؼذد انًشكة

( اسرُرج انقًٍح انًضثىطح نكم يٍ  2 
5

cos
12


و  

5
sin

12


 . 

 II - ًَؼرثش فC :انًؼادنح 
2z 2 3z 4 0......(1)    

(تٍٍ أٌ انؼذد انًشكة 1 
1z ²  (1)هىحلا نهًؼادنح . 

ثى اسرُرج انحم انثاًَ     
2z  (1)نهًؼادنح. 

تحٍث ٌكىٌ  n(ػٍٍّ انؼذد انطثٍؼً 2 

n

1

2

z

z

 
 

 
 

 . (O;u;v)ٌُسة انًسرىي إنى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس (3 

 z  ػذد يشكة صىسذه انُقطحM  ػٍٍ وأَشئ يجًىػح.

يٍ انًسرىي انرً ذحقق : Mانُقط 
2(1 z) 2z   . 

 انًرؼايذ انًؼهى إنى انًُسىب انًشكة انًسرىي فً      

 Cو A ، B انُقط َؼرثش (O;u;v) ًرجاَسوان

 :انًشكثح الأػذاد انرشذٍة ػهى نىاحقها انرً 

 Az 3 i  ،
2

i
3

Cz 2e


 و 
B A Cz z z . 

:أكرة(1 
A

zالأسً انشكم ػهى
Bz و

Czانجثشي انشكم ػهى 

: أٌ ذحقق°(2 
2013 2013

A Cz z
1 i

2 2

   
     

   
 . 

  انًسرىي فً Cو A ،B انُقط تذقح ػهّى(أ-3

 (OA;OC)انًىجه نهزاوٌح قٍسا ػٍٍ     

 .يساحره حساب ٌطهة يشتؼاOABC انشتاػً أٌ أثثد(ب -

 وػًذج طىٌهح ػٍٍ(ـج
B

z أٌ تٍٍ،ثى :
5

tan( ) 2 3
12


 . 

 انًسرىي يٍM(z) انُقط يجًىػح(E) نركٍ°( 4

:تحٍث
A Dz z z z  أٌ ػهًا:Dz 3 i . 

 .انفىاصم يحىس حايم َقط هً( E) أٌ تٍٍّ(أ 

:انًؼادنح أٌ تشهٍ(ب
2

A

D

z z
i

z z

 
 

 

 حقٍقٍح حهىل ذقثم
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. (O;u,v)انًسرىي يُسىب إنى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس      

   ػهى انرشذٍة:    لاحقراهًاانرً  A،B رٍٍَؼرثش انُقط

A
z ( 3 1) ( 3 1)i   ،

B
z ( 3 1) ( 3 1)i      

اكرة انؼذد انًشكة أ(   -1  
C A B

z z z  ألأسً . هػهى شكه 

2012ب(  تٍٍ أٌ انؼذد انًشكة      

C
z . ػذد حقٍقً سانة 

أ. ذحقق أٌ :( 2
2

A
z 4( 3 i)    و  

B A
z iz   

2ب.اكرة ػهى انشكم انًثهثً انؼذد انًشكة   

A
z 

جـ. تٍٍ أٌ : 
A B

z z  و
A B

arg(z ) arg(z ) 2k
2


           

د. اسرُرج انشكم انًثهثً نكم يٍ انؼذدٌٍ  
A

z  و
B

z . 

  OABانًثهث  َىعاسرُرج (OA;OB)نهزاوٌح  اػٍٍ قٍس(3

حٍث :  يٍM(z)يجًىػح انُقط جذ(4
A B

z z z z   

 :zاخ انًجهىل \(E)انًؼادنح  َؼرثش فً انًجًىػح       

   2z² 1 (2 3)i z 3 i 0....(E)      
 

 

ذحقق أٌ انؼذد انًشكة  -أ 
1z iحلا نهًؼادنح(E). 

اسرُرج انحم انثاًَ -ب 
2z 2014.ثى أحسة انؼذد

2z  . 

 (O;u;v)يرؼايذ ويرجاَسيزود تًؼهى  انًشكة انًسرىي)2

انرً نىاحقهاCوA،Bنركٍ انُقط 
1

z  ،
2

z و
2

i
3

3
z e



. 

 .Bذُرًٍاٌ إنى دائشج يشكزها  Cو Oتٍٍّ أٌ انُقطرٍٍ -أ

 OBC اسرُرج َىع انًثهث،(BO;BC)جذ قٍسا نهزاوٌح-ب

2تحٍث: M(z)ػٍٍّ يجًىػح انُقط -جـ

1

z z

z z





 

  ، كلا يٍ انًؼادنرٍٍ :حم فً (1   

z² 2z 5 0  .؛z² 2(1 3)z 5 2 3 0     

 (O;u;v)يرؼايذ ويرجاَسيزود تًؼهى  انًشكة (انًسرىي2

 :صىس الأػذاد انًشكثح Dو A،B ،Cَؼرثش انُقط  

1 2i ،1 3 i ،1 2i  1و 3 i  ػهى انرشذٍة 

 . قائى ABCانًثهث تٍٍ  أ ـ

)ب ـ أكرة يؼادنح نهذائشج  ) انًحٍطح تانًثهثABC . 

)ذُرًً إنى انذائشج Dٌ انُقطح ـ أثثد أ ـج ). 

)د ـ أَشئ  ) وانُقطA،B ،C وD فً انًؼهى انساتق 

  نٍكٍ انؼذد انًشكة:      
3 1 3 1

i
2 2

 
    

 ثهثً.ػهى انشكم انً ²ثى أكرة   ²أحسة -1

 . إسرُرج  انطىٌهح وػًذج نؼذد  

((أحسة كلا يٍ 2
12

7
sin(


  ،)

12

7
cos(


 

12kوتٍٍ أٌ: 1435و 2014(أحسة كلا يٍ 3  

 

 هى يرؼايذ ويرجاَس.(انًسرىي انًُسىب إنى يؼ4

z انرً ذحقق: M (z)ػٍٍ يجًىػح انُقط (z 1)  . 

 انًؼشف   zنهًرغٍش انًشكة Pانحذود نٍكٍ كثٍش(1      

كًا ٌهً : 
4 3p(z) z 2 3z 8z² 8 3z 16     

p(z)فإٌ:  z (أثثد أَه يٍ أجم كم ػذد يشكةأ p(z) 

)p=0 ذحقق أٌ:(ب 2i)=p( 3 i) . 

 p(z)أسرُرج انجزسٌٍ اَخشٌٍ نـ   

 (O;u;v)انًُسىب انى يؼهى يرؼايذ ويرجاَس (انًسرىي2

 انرً نىاحقها : A ،B،C،Dَؼرثش انُقط :   

 Az i 3   ،
AB

zz     ،
Cz 2i ،

CD
zz  

 انًشكة  فً انًسرىي D ، C ، B  ،Aيثم انُقط:   أ(  

 ذُرًً انً َفس انذائشج D ، C ، B  ،Aاثثد اٌ انُقط ب(

     أٌ :                تٍٍ. Oتانُسثح انى B    َظٍشجE  نركٍ (3

A C E C

i
3z z (z z )e



  .أػط  ذفسٍشا هُذ سٍا نهًساوج، 

z)انًؼادنح:حم فً(1      2)(z² 2 2z 4) 0    

ًًّ حهىنها   َس
1

z،
2

z و
3

z حٍث
1

z  و
2

Im(z ) 0 

أ( أكرة كلا يٍ -2
3

z ثى
2 1

z z ًػهى انشكم ألأس 

ب(اسرُرج انقًٍح انًضثىطح نكم يٍ   
3

cos
8


و

3
sin

8
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 (O;u;v)يرؼايذ ويرجاَسيزود تًؼهى  انًشكة انًسرىي(3

انرً نىاحقهاCوA،Bنركٍ انُقط   
A

z 6 2   

B
z 2(1 i)   و

C
z 2(1 i)   

Aأ(أػط ذفسٍشا هُذسٍا نطىٌهح وػًذج انؼذد  B

A C

z z

z z




  

 ؟ تشّس جىاتك.ABCب( يا طثٍؼح انًثهث 

 :وانًؼشف كًاٌهً P(z)كثٍش انحذود َؼرثش فً (1      
3 2P(z) z (1 2sin )z (1 2sin )z 1        

وسٍط حقٍقً يٍ انًجالهىانًجهىل و zحٍث  0;  

P(z)تٍٍّ أٌ: -أ (z 1)(z² (2sin )z 1)     

z:P(z)انًؼادنح راخ انًجهىلحم فً انًجًىػح-ب 0  

(َضغ:2
1z sin icos   و

2z sin icos    

ٍػٍٍ انشكم انًثهثً والأسً نكم ي  
1z  و

2z 

 ( َفشض فً يا سٍأذً :3
6


  . 

،1انرً نىاحقها ػهى انرشذٍة Cو A ، Bػهى انُقط(أ 
1z و

2z  

  (O;u;v)جاَسيرؼايذ ويريزود تًؼهى  انًشكة انًسرىي فً 

 .ذُرًً نذائشج  واحذج  Cو A ، B( تٍٍّ أٌ انُقط ب 

2انؼذد(ػٍٍّ انطىٌهح وػًذج جـ

1

z 1

z 1




  ABCاسرُرج َىع انًثهث
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