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انتً يٍ أجهٓا تكٌٕ انًتتانٍتجـ(تعٍٍٍ قٍى
n

(u  يتقاربت(

 حرى ذكٌٕ
n

(u 0اس ٌجة أٌ ٌكٌٕ الأس يرماستح( 1 

حساب انًجًٕعٍٍ  -2
n

S  ٔ
n

T 

 (1)انًٕضٕع 2011دٔرة

 (2)انًٕضٕع 2011دٔرة

 (2)انًٕضٕع 2012دٔرة
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n 1

n 1n 1

n 0

3
1

1 32
S v ( ) 8 16( 1)

31 2
1

2





  
           

     
 
 

 

نذٌُا
n 0 1 n

T u u ..... u    

َعهى أٌ 
n n

1
u v

1
 

 
ٔيُّ  

n n
u v 2  :ٍّٔعه 

n 0 1 n

0 1 n n

T (v 2) (v 2) ..... (v 2)

(v v ..... v ) 2(n 1) S 2(n 1)

      

        
 

تًثٍم انحذٔدأ(-1
0

u،
1

u،
2

u ،
3

uٔ
4

uعهى يحٕر انفٕاصم 

2 3 4 5 6 7 8 9 10-1

2

3

4

5

6

7

0 1

1

x

y

u 0u 1u 2u 3u 4 
 (D)ٔ(Δ)ب(تعٍٍٍ إحذاثً َقطت تقاطع انًستقًٍٍٍ

 :َحم انجًهح انرانٍح(D)ٔ(Δ)نرعٍٍٍ إحذاثً َمطح ذماطع 

1 1
y x

2 3

y x


 


 

َكافئ 

1 1
x x

2 3

y x


 


 

ذكافئ

2
x

3

y x





 

 

 ًْ(D)ٔ(Δ)ٔيُّ إحذاثً َمطح ذماطع 
2 2

( ; )
3 3

 

حـ( إعطاء تخًٍٍ حٕل اتجاِ تغٍر انًتتانٍت 
n

(u ) 

يٍ خلال انرًثٍم انثٍاًَ َخًٍ أٌ انًررانٍح 
n

(u  يرُالصح(

:nكمأ(الاستذلال بانتراجع أَّ يٍ أجم -2
n

2
u

3
 

n يٍ أجم 0 :ٌكٌٕ نذٌُا 
0

2
u

3
لأٌيحممح  

0
u 6 

:nَفشض أَّ يٍ أجم كم
n

2
u

3
 

:nٍ أجم كمأَّ ئَثشٍْ 
n 1

2
u

3


 

 نذٌُا:
n

2
u

3
ٔيُّ  

n

1 2 1
u

2 3 2

 
 
 

 

ٔيُّ
n

1 1 1 1
u

2 3 3 3
  ٔأخٍشا

n 1

2
u

3


 

استُتاج اتجاِ تغٍر انًتتانٍتب(
n

(u ) 

: نذٌُا  
n 1 n n n n

1 1 1 2
u u u u (u )

2 3 2 3

       

n 1 n
u u 0


 ٌلأ

n

2
u

3
 

أ(تبٍٍٍ أٌ-3
n

(v  و ُْذسٍت ٔتحذٌذ أساسٓا ٔحذّْا الأٔل(

n
(v nيررانٍح ُْذسٍح يعُاِ يٍ أجم كم(

n 1 n
v q.v :


 

نذٌُا:
n n

2
v u

3
  ُّٔي

n 1 n 1 n n

2 1 1 2 1 2
v u u (u )

3 2 3 3 2 3
 
       

 إرٌ:
n 1 n

1
v v

2

 ٌأي أ

n
(v يررانٍح ُْذسٍح أساسٓا (

1

2
 

ٔحذّْا الأٔل 
0 0

2 2 16
v u 6

3 3 3
     

عبارة انحذ انعاو ب(كتابت
n

vٔاستُتاج عبارة
n

uبذلانتn 

n:نذٌُا

n 0
v v .q  : ُّٔي

n

n

16 1
v .

3 2

 
  

 
 

نذٌُا:
n n

2
v u

3
  ُّٔي

n

n n

2 16 1 2
u v .

3 3 2 3

 
    

 
 

(حساب انًجًٕعجـ
n

S ٔاستُتاج انًجًٕع
n

S' بذلانتn 

 نذٌُا:
n 1

n 0 1 n 0

1 q
S v v .... v v

1 q

 
      

 
 

 ٔيُّ:

n 1

n 1

n

1
1

16 32 12
S 1

13 3 2
1

2





  
           

    
 
 

 

n 0 1 n

0 1 n n

S' u u .... u

2 2 2 2
( v ) ( v ) .... ( v ) (n 1) S
3 3 3 3

   

         
 

 

( حساب 1
0v  ٔ

1v 

نذٌُا:  
n n 1 nv u u  

ٔيُّ:  
0 1 0v u u 1   ٔ  

1 2 1

1
v u u

3
   

( انبرْاٌ أٌ 2
n(v  يتتانٍت ُْذسٍت ٔ تعٍٍٍ أساسٓا(

 
n(v يعُاِ : يررانٍح ُْذسٍح (

n 1 nv v q   

نذٌُا: 
n n 1 nv u u   

 ٔيُّ:
n 1 n 2 n 1 n 1 n n 1

4 1
v u u u u u

3 3
         

 (2)انًٕضٕع 2010دٔرة

 (1)انًٕضٕع 2009دٔرة
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n 1 n 2 n 1 n 1 n n

1 1
v u u (u u ) v

3 3
        

ٔيُّ 
n(v أساسٓا :  يررانٍح ُْذسٍح (

1
q

3
 

أ(حساب انًجًٕع -3
nS نتبذلاn 

 نذٌُا: 
n 0 1 n 1S v v ....... v     

ٔيُّ: 

n

nn

n 0

1
1

1 q 3 13
S v 1 1

11 q 2 3
1

3

  
                            
  

 

ب(انبرْاٌ أٌ:

n

n

3 1
u 1 1

2 3

  
       

  nيٍ أجم كم

 :نذٌُا
n 0 1 n 1S v v ....... v     

 ٔيُّ:
n 1 0 2 1 n n 1S (u u ) (u u ) ....... (u u )        

 تعذ انرثسٍط َجذ:
n 0 nS u u   

ٔيُّ: 
n 0 nu u S  :ٔأخٍشا 

n

n

3 1
u 1 1

2 3

  
       

 

جـ( تبٍٍٍ أٌ 
n(u  يتقاربت(

n(u nيعُاِ: يرماستح(
x
lim u


  حٍثثاتد 

نذٌُا:

n

n
x x

3 1 5
lim u lim 1 1

2 3 2 

  
        

لأٌ: 

n

x

1
lim 0

3

 
 

 
 

 

حسابأ(-1 
2uٔالأساشq ٔاستُتاج انحذ الأٔل 

:نذٌُا
1 2 3

1 2 3

u 2u u 32

u u u 216

  


  
 أي:

2
2 2

3

2

u
2u u q 32

q

u 216


  


 

 

 ٔيُّ:

2

2

16
1 2q q q

3

u 6


  


 

 أي:

2

1
q 3 q=

3

u 6


 


 

 

 q=3      ٔu2=6ٔتًأٌ انًررانٍح يرزاٌذج فإٌ: 

نذٌُا:
2 1u u q  : ُّ2ٔي

1

u 6
u 2

q 3
   

ب(كتابت عبا رة انحذ 
nu بذلانتn 

n نذٌُا:  1 n 1

n 1u u q 2.3   

جـ( حسبا انًجًٕع 
nS  بذلانتn  

 :نذٌُا
n

n 1 2 n 1 1

q 1
S u u .... u u

q 1


 
      

 
 

 ٔيُّ:
n

n

n

3 1
S 2 3 1

3 1

 
   

 
 

 بحٍث ٌكٌٕ: nتعٍٍٍ انعذد انطبٍعً 
nS 728 

nS 728ِيعُاn3 1 278 أي:n 63 279 3  :ٌإرn=6 

  v2 ٔv3أ(حساب -2

نذٌُا:  
n 1 n n

3
w v u

2
    ٔ

1v 2 

ٔيُّ: 
2 1 1

3 3
v v u (2) 2 5

2 2
     

      
3 2 2

3 3 27
v v u (5) 6

2 2 2
     

ب( تبٍٍٍ أٌ انًتتانٍت 
n(w ُْذسٍت أساسٓا (

1

2
 

n(w ُْذسٍح أساسٓا (
1

2
nيعُاِ  1 n

1
w w

2
  

nنذٌُا:
n

n

v 2
w

u 3
  ُّٔي

n n
n 1

n 1

n 1 n

3
v u

v 2 22w
u 3 3u 3







    

n n n

n 1

n n

3 3
v u v

2 1 22 2w
3u 3 3u 3 3




     

n             أي:
n

n

1 v 2 1
w

2 u 3 2

 
   

 
   

جـ(كتابت 
nw  بذلانتn  ٔاستُتاج

nv  بذلانتn 

 
n 1

n 1w w q


ٔ1:نذٌُا
1

1

v 2 1
w

u 3 3
  :ُّٔي

n 1

n

1 1
w

3 2



 
  

 
  

n نذٌُا:
n

n

v 2
w

u 3
 :ُّٔي n

n

n

2 v
w

3 u
  

 أي:
n n n

2
v u (w )

3
 :ٌإر 

n 1

n 1

n

1 1 2
v 2.3 ( )

3 2 3



  
  

 
 

 

 Iيتساٌذة تًاياعهى fأ(تبٍٍٍ أٌ -1

f [ 1،  2يعشفح عهى =]I  :حٍث
4x

2x
)x(f




 

f  لاتهح نلإشرماق عهىI  :حٍث
)²4x(

6
)x('f


 

f'(x) ُّيٕجة ذًايا ٔيfيرزاٌذج ذًايا عهى I . 

 I تُتًً نـf(x)فإٌ I يxٍب(تبٍٍٍ اَّ يٍ اجم كم 

 فإٌ:I  تًاأٌ يسرًشج ٔيرزاٌذج ذًايا عهى

1 x 2 ُّٔيf (1) f (x) f (2) f ُّٔيf(x)ذُرًً نـ I. 

 (2)انًٕضٕع 2009دٔرة

 (1)انًٕضٕع 2008دٔرة
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N،21يٍ nأ(انبرْاٌ بانتراجع اَّ يٍ اجم كم-2 
n

u 

21 ٌكٌٕ نذٌُا: n=0يٍ أجم 
0
 uيحممح 

21أي  P(n) َفشض صحح 
n

u 

21أي  P(n+1)َٔثشٍْ صحح 
1


n
u 

21نذٌُا:  
n

u ِ423يعُا 
n

u(....1) 

      21 
n

u  ِ342يعُا 
n

u(....2) 

2( َجذ: 2( ٔ)1يٍ )
4

2
1 






n

n

u

u
 

 .nيحممح يٍ اجم كم عذد طثٍعً  P(n)ّ ٔيُ

 .(un)ب(دراست تغٍراث انًتتانٍت

نذٌُا:
4

24

4

2 2

1












n

nn

n

n

n

nn
u

uu
u

u

u
uu 

4

)2)(1(

4

242

1












n

nn

n

nn

nn
u

uu

u

uu
uu 

21انثسط سانة ذًايا لأٌ  
n

u  

342ٔانًماو يٕجة ذًايا لأٌ  
n

u 

 .Iيرُالصح ذًايا عهى  (un)ٔيُّ انًررانٍح 

 يتقاربت. (un)تُتاج اٌ انًتتانٍت اس

 (un) عهى يرُالصح ذًاياIٔحذٔدج يٍ الأسفم فإَٓا يرماستح.ي 

 N يnٍانبرْاٌ بانتراجع اَّ يٍ اجم كم-3

1
2

3

1
1











nn
u  

   n=0 :ٌكٌٕ نذٌُا 
2

3

1
2

3

1
1

00










u يحممح 

أي  P(n)َفشض صحح 

1
2

3

1
1











nn
u 

أي  P(n+1)َٔثشٍْ صحح 

1
2

3

1
1

11











 nn
u 

نذٌُا:

n

n 1 n n 1
n

3
3 4

6 12
u 1 1

4 u 3 3
3 2 1

2 2

 

 
 

      
    

    
   

 

ب(تعٍٍٍ انُٓاٌت : 
n

n
ulim 












n

n

2

3
limٔ0

1
2

3

1
lim

1













n

n
1limٔيُّ 

n
n

u 

 

 u0 ،u1 ،u2 ،u3،u4ٔتًثٍم ٔ )(d)(رسى )ب-أ1

2 3 4 5 6 7 8-1

2

3

4

5

6

7

-1

0 1

1

x

y

u 0 u 1 u 2 u 3u 4

 
 (، ٔتقاربٓاunتخًٍٍ حٕل اتجاِ تغٍر)جـ(ٔضع 

يرزاٌذج ذًايا  (un)أٌ انًررانٍح يٍ انشسى انساتك َخًٍ 

 .6ٔيرماستح َحٕ 

N،6uيnٍأ(انبرْاٌ بانتراجع اَّ يٍ اجم كم-2
n
 

6 ٌكٌٕ نذٌُا: n=0يٍ أجم 
2

5
u

0
يحممح 

6uأي  P(n)َفشض صحح 
n
 

6uأي  P(n+1)َٔثشٍْ صحح 
1n



 

6uنذٌُا:
n
ِ4يعُاu

3

2
n
 ِ62يعُاu

3

2
n

 

6uأي أٌ
1n



6uٔيُّ   

n
  يحممح يٍ أجم كمn  ٍيN 

 يتساٌذة (un)ب( انتحقق أٌ 

6uتًأٌ 
n
 ٌ6(0فإu(

3

1
n

أي (unيرزاٌذج ) ذًايا 

 (un)جـ( دراست تقارب 
لأَٓا يرزاٌذج ذًايا ٔيحذٔدج يٍ  6يرماستح َحٕ  (un)انًررانٍح 

 حسة يا سثك. 6الأعهى تانعذد 

 يتتانٍت ُْذسٍت (vn)أ( اثباث أٌ -3
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