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I) انًررانٍح nv تـ: يؼشّفح ػهى 
n 1

n n

5
v

6



. 

1ٌّ (تٍٍّ أ nvيررانٍح ُْذعٍح ٌغهة ذحذٌذ أعاعٓا ٔحذّْا الأٔل 

n( احغة2
x
lim v


 . 

II) انًررانٍح nu:يؼشفح تـ 

 
0u 1ٔ ًيٍ أجم كم ػذد عثٍؼ n 1 nu 5u 6: n  . 

 تشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً(1 
n1 u 6:n   

(ادسط اذجاِ ذغٍّش انًررانٍح 2 nu. 

n،يٍ أجم كم ػذد عثٍؼًتشٍْ أَّّ ،( أ(3 n 1 n

5
6 u 6 u

6
    

n،يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً ب(تٍٍّ أَّّ ،   n n0 6 u v   . 

nاعرُرج    
x
lim u


 

فً انشكم انًقاتم ،  fCنح ْٕ انرًثٍم انثٍاًَ نهذاf انًؼشّفح 

ػهى انًجال  0 تانؼلاقح 1;
2x

f (x)
x 1




. 

 ٔ(d) انًغرقٍى رٔ انًؼادنحy x 

0 1

1

x

y

 

1)  nu0حذّْا الأٔل انًررانٍح انؼذدٌح انًؼشّفح ت

1
u

2
ٔ  يٍ أجم

 كم ػذد عثٍؼً
n 1 nu f (u ) . 

 ْزا انشكم فً ٔسقح الاجاتح ، ثى يثّم انحذٔد ( اػذ سعى أ

0u ،1u،
2u ٔ

3u ػهى حايم يحٕس انفٕاصم دٌٔ حغاتٓا

 يثشصا خغٕط انرًثٍم.

( ضغ ذخًٍُا حٕل اذجاِ ذغٍّش انًررانٍحب nu .ٔذقاستٓا 

يرضاٌذج ذًايا ػهى انًجالf( أ( أثثد أٌ انذانح 2 0 ;1. 

 أجم كم ػذد عثٍؼًتشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ  ب(
n0 u 1:n      

( ادسط اذجاِ ذغٍش انًررانٍحجـ nu. 

3 ) nuتـ: ػهى انًررانٍح انؼذدٌح انًؼشّفح n
n

n

u 1
v

u


  

ٌّأ( تشٍْ أ nvيررانٍح ُْذعٍح أعاعٓا
1

2
ٌغهة حغاب حذّْا  

 الأٔل
0v.        ب( أحغة َٓاٌح nu. 

 
 

َؼرثش انًررانٍح  nuانًؼشفح تحذْا الأٔل
0u 1 جم ٔيٍ أ

n: nكم ػذد عثٍؼً  1 nu 2u 3   ٍنرك 

انذانح انًؼشفح ػهى  hنركٍ (1
3

2

 
   
 

 كًا ٌهً:

h(x) 2x 3  (ٔCٔ ًَذًثٍهٓا انثٍا )( ) انًغرقٍى

yرٔ xيؼهى يرؼايذ ٕب انًؼادنح فً انًغرٕي انًُغ

 ٔيرجاَظ)اَظشانشكم انًقاتم(

2 3 4-1-2

2

3

4

0 1

1

x

y

 
 أ(أػذ سعى انشكم انًقاتم ثى يثم ػهى يحٕس انفٕاصم

0u ،1u،
2u ٔ

3u)دٌٔ حغاتٓا يٕضحا خغٕط الإَشاء( 

اذجاِ ذغٍٍش انًررانٍح ب( ضغ ذخًٍُا حٕل  nu .ٔذقاستٓا 

 (تشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼ2ً
n0 u 3:n 

(أ(ادسط اذجاِ ذغٍش انًررانٍح 3 nu. 

اعرُرج أٌ انًررانٍح -ب(   nu ة يرقاستح ، ثى أحغn
x
lim u


 . 

 ث شعبت علىم حجريبيتكالىرياب
 (1)المىضىع 2013دورة

 (2)المىضىع 2013دورة

 (1)المىضىع 2012دورة

(C) 

( ) 

 (2)المىضىع 2012دورة

(d) 
f(C ) 
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 nu 0انًررانٍح انؼذدٌح انًؼشّفح تحذّْا الأٔل

13
u

4
ٔ  يٍ أجم

n كم ػذد عثٍؼً 1 nu 3 u 3: n   . 

 تشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً(1
n3 u 4:n 

: nيٍ أجم كمّ (تٍٍ أ2َ
2

n n
n 1 n

n n

u 7u 12
u u

u 3 u 3


  
 

  
 

اعرُرج أٌ   nuيرضاٌذج ذًايا 

تشّس نًارا (3  nu .يرقاستح 

4)  nv تـ:انًررانٍح انًؼشّفح ػهى 
n nv ln(u 3)  

أ(تشٍْ أٌ nvيررانٍح ُْذعٍح أعاعٓا
1

2
 ،احغة حذّْا الأٔل

ب( اكرة كلا يٍ 
nv  ٔ

nu تذلانحn  ثى أحغة،n
x
lim u


. 

 : nيٍ أجم كم ػذد عثٍؼً ٔجـ(َضغ 

n 0 1 2 nP (u 3)(u 3)(u 3) ..... (u 3)       

اكرة 
nP  تذلانحn  ٌثى تٍٍّ أ ،

n
x

1
lim P

16
. 

 

 (
nu) تـ:انًؼشّفح ػهى انًررانٍح 

0
u 1 كم ػذد عثٍؼً  ٔيٍ أجمn ، 

n 1 n
u 3u 1


  

(
nv) يٍ أجم كم يؼشّفح  يررانٍحn :تـ

n n

1
v u

2
  

 في كل حالت من الحالاث الثلاد الآحيت اقخرحج ثلاد إجاباث 

 يل.إجابت واحدة منها فقط صحيحت، حددّها مع الخعل

).انًررانٍح 1
nv): 

 لاحغاتٍح ٔلاُْذعٍح -ُْذعٍح  ،    جـ-حغاتٍح    ،   ب-أ   

).َٓاٌح انًررانٍح 2
nu) :ًْ أ-  ب  ،-

1

2
 جـ ،-  

  nيٍ أجم كم ػذد عثٍؼً يٍ .َصغ 3

ln3 2ln3 3ln3 n ln3

n

1
S 1 e e e .... e

2
          

-أ
n 1

n

3 1
S

2

 
 ب ،-

n

n

1 3
S

4


جـ ،-

n 1

n

1 3
S

4


 

 

 ٍ1ػذد حقٍقً يٕجة ذًايا ٌٔخرهف ػ. 

(
nu) تـ:شّفح ػهىانًؼ انًررانٍح 

0
u 6 ًٔيٍ أجم كم ػذد عثٍؼn ، 

n 1 n
u u 1


  

(
nvيٍ أجم كميؼشّفح  (يررانٍحn :تـ

n n

1
v u

1
 

 
 

تٍٍّ أٌ -.أ1 nvيررانٍح ُْذعٍح أعاعٓا. 

ػثاسجn ٔأكرة تذلانح -ب
nv 

ػثاسج  n ٔتذلانح  اعرُرج 
nu  

انرً ذكٌٕ يٍ أجهٓاػٍٍّ قٍّى انؼذد انحقٍقً-جـ
n(u  يرقاستح(

.َضغ:2
3

2
 -  أحغة تذلانحn  ٍٍانًجًٕػ

nS ٔ
nT 

 حٍث:
n 0 1 nS v v ... v   ٔ

n 0 1 nT u u ... u    

غٕب إنى يؼهى يرؼايذ ٔيرجاَظ يثهُا فً انًغرٕي انًُ

)انًغرقًٍٍٍ  ) : y x  ٔ
1 1

(D) : y x
2 3

  

2 3 4 5 6-1

2

3

4

5

6

-1

0 1

1

x

y

 
 

n(u( نركٍ انًررانٍح 1  تـ : انًؼشفح ػهى  (

 0u 6 ًٔيٍ أجم كم ػذد عثٍؼn،n 1 n

1 1
u u

2 3
    

 انرانٍحأ( أَقم انشكم ثى يثم ػهى يحٕس انفٕاصم انحذٔد  

0u،1u ،2u  ،3u ٔ4u يثشصا خغٕط انشعى دٌٔ حغاتٓا 

)ب( ػٍٍ إحذاثًٍ َقغح ذقاعغ انًغرقًٍٍٍ  ) ٔ( )D . 

n(uجـ( أػظ ذخًٍُا حٕل اذجاِ ذغٍش انًررانٍح   ). 

تاعرؼًال انثشْاٌ تانرشاجغ ، أثثد أَّ يٍ أجم كم ػذد -(أ2

n ،nعثٍؼً 

2
u

3
 . 

n(uاعرُرج اذجاِ ذغٍش انًررانٍح -ب ). 

( َؼرثشانًررانٍح 3 nv تـ:انًؼشّفح ػهى n n

2
v u

3
 . 

تٍٍ أٌ-أ nv حذّْا الأٔلذٌذأعاعٓأٌغهة ذحيررانٍح ُْذعٍح 

ػثاسج انحذ انؼاو  nاكرة تذلانح -ب
nv ٔاعرُرج

nu تذلانحn 

احغة انًجًٕع-جـ
nS:حٍث 

n 1 2 3 nS v v v ... v     

ٔاعرُرج انًجًٕع 
nS':حٍث 

n 1 2 3 nS' u u u ... u      
 

 nu كًاٌهً: ػهى يؼشّفح يررانٍح ػذدٌح 

   n 2 n 1 n

4 1
u u u

3 3
    ٔ

1u 2 ٔ
0u 1 

انًررانٍح  nv تـ:انًؼشّفح ػهى 
n n 1 nv u u . 

(أحغة 1
0v  ٔ

1v. 

 (2)المىضىع 2010دورة

 (1)المىضىع 2011دورة

 (2)المىضىع 2011دورة

 (1)المىضىع 2000دورة

(D) 

( ) 
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(تشٍْ ا2ٌ nv ٌغهة ذؼٍٍٍ أعاعٓا.يررانٍح ُْذعٍح 

انًجًٕعnأ(احغة تذلانح  3
nSحٍث: 

n 0 1 n 1S v v ... v     

 :nٍْ أَّ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً ب(تش

n

n

3 1
u 1 1

2 3

  
       

. 

جـ( تٍٍّ أٌ   nu .يرقاستح 
 

 nuُْذعٍح يرضاٌذج ذًايا حذّْا الأٔل يررانٍح
1u  

حٍث: qٔأعاعٓا 
1 2 3

1 2 3

u 2u u 32

u .u .u 216

  



 

.أ(احغة1
2u الأعاط ٔq نٓزِ انًررانٍح ٔاعرُرج انحذ الأٔل 

ب( أكرة ػثاسج انحذ انؼاو 
nu تذلانحn . 

جـ( أحغة انًجًٕع 
n 1 2 nS u u ..... u     تذلانحn . 

 تحٍث ٌكٌٕ: nثى ػٍٍّ انؼذد انغثٍؼً  
nS 728. 

2. nv تـ:*يؼشّفح ػهىيررانٍح ػذدٌح 
1v 2ٔn 1 n n

3
v v u

2
   

أ( أحغة  
2v ٔ

3v. 

n غٍش يؼذٔو: nٍؼً ب(َضغ يٍ أجم كم ػذد عث
n

n

v 2
w

u 3
  

اٌتٍٍ أٌ    nw أعاعٓايررانٍح ُْذعٍح
1

2
. 

جـ( أكرة 
nw  تذلانحn  ثى اعرُرج

nv  تذلانحn. 

 

هى انًؼشفح ػ f( َؼرثش انذانح 1 I 1, 2:تـ 
x 2

f (x)
x 4



 

. 

 .Iيرضاٌذج ذًايا ػهى  fتٍٍّ أٌ انذانح  -أ 

I،fيٍ xتٍٍّ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٍقً -ب (x) ٌُرًً إنىI 

2) nu 0 تـ:ػهى يؼشّفح يررانٍح ػذدٌح

3
u

2
ٔ 

n 1 nu f (u )  

 :nتشٍْ أَّ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً  -أ
nu ٌُرًً إنىI. 

جاِ ذغٍش انًررانٍح أدسط اذ-ب  nu.ثى اعرُرج أَٓا يرقاستح ، 

n: nتشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم  -(أ3 n

1
u 1

3
1

2

 
 

 
 

. 

nػٍٍ انُٓاٌح -ب 
x
lim u


. 

 

 n n
u


nـ:انًررانٍح انًؼشفح ت 1 n

2
u u 2

3
  ٔ0

5
u

2
 

;O;i)يرؼايذ ٔيرجاَظ أسعى فً يؼهى -1 j)انًغرقٍى 

( )ّانزي يؼادنرy x ٔانًُحُى(d) انًًثم نهذانحf  

 تـ: انًؼشفح  ػهى 
2

f (x) x 2
3

 . 

دٌٔ  يثم ػهى يحٕس انفٕاصم تاعرؼًال انشعى انغاتق ، -ب

حغاب انحذٔد 
0u ،1u،

2u ،
3u ٔ

4u . 

ضغ ذخًٍُا حٕل اذجاِ ذغٍش انًررانٍح -جـ nu.ٔذقاستٓا 

 :nتشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم  -( أ2
nu 6. 

ذحقق أٌ -ب    nu ، ْم يرضاٌذج nu؟ تشساجاترك. يرقاستح 

، n(َصغ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً 3
n nv u 6  

اثثد أٌ- nv حذّْا الأٔلٌغهة ذؼٍٍٍ أعاعٓا ُْٔذعٍح 

أكرة ػثاسج  -ب
nu  تذلانحn  ثى احغةn

x
lim u


 

 
 

 nuكًاٌهً:ًؼشّفح انًررانٍح انؼذدٌح ان  

0u e² ٔ يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً غٍش يؼذٔوn: n 1
n

u
u

e

 

 nv كًاٌهً:يؼشّفح ػهىيررانٍح ػذدٌح n n

1 1
v lnu

2 2
  

اٌتٍٍ أٌ (1 nv أعاعٓاُْذعٍح
1

2
  حذّْا الأٔلٔ ،ثى احغة 

اكرة كلا يٍ  (2
nv ثى اعرُرج ػثاسج، 

nu تذلانحn . 

انًجًٕعnاحغة تذلانح  (3
nSحٍث: 

n 0 1 n 1S v v ... v     

nثى احغة    
x
lim S


 

 انجذاء nتذلانح  جذ(4
n 0 1 nP u u .. u    احغة ثىn

x
lim P


 

 

 nuكًا ٌهً *يررانٍح يؼشّفح ػهى: n

(n 1)²
u

n(n 2)





 

n:n*ثثد أَّ يٍ أجم كمأ-1

1
u 1

n(n 2)
 


عرُرج أٌ ا

nu 1 

أدسط اذجاِ ذغٍش-2 nuتٍٍ أَٓا يرقاستح،ٔأحغة َٓاٌرٓا ، 

نٍكٍ  انجذاء-3
n 1 2 3 nP u u u ... u    . 

n :n*أثثد تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم 

2n 2
P

n 2





  

4-(
nv) تـ: *انًررانٍح  انًؼشفح ػهى 

n nv ln(u ) 

ػثّش تذلانح 
nP ٍػ

nS:حٍث 
n 1 2 3 nS v v v ... v     

ٌح ثى احغة َٓا
nS  نًاn  ٌُرًٓ إنى. 

 

  I-  نركٍ انذانحf ] انًؼشفح ػهى انًجال ،2-:تـ [ 

  
x² 5

f (x)
x 2





 ( ٔCf يُحُى )f  فً انًغرٕي انًُغٕب

;O;i)إنى يؼهى يرؼايذ ٔيرجاَظ j)2ٔحذج الاعٕالcm.  

 بكالىرياث شعبت حقني رياضي 

 (2)المىضىع 2000دورة

 (1)المىضىع 2002دورة

 (2)المىضىع 2002دورة

 (1)المىضىع 2013دورة

 (1)المىضىع 2011دورة

 (1)المىضىع 2002دورة



 
4 

 ػُذ أعشاف يجًٕػح انرؼشٌف. fاحغة َٓاٌاخ انذانح  أ(

 ٓا.جذٔل ذغٍشاذ ثى شكم  f( ادسط اذجاِ ذغٍش ب

 (.Cfيقاسب يائم نـ ) D :)y=x-2(تٍٍ أٌ انًغرقٍى )جـ

 .(D)ٔانًغرقٍى  (Cf)ثى سعى انًُحُى   

جـ( تٍٍ أَّ إرا كاٌ : 
5

1;
2

 
 
 

اج فً انًجاليحرٕ 
5

1;
2

 
 
 

  

II- ( َؼرثش انًررانٍح انؼذدٌحUn :ٔانًؼشفح تـ )U0=1  ٔ

f(Un)=Un+1  ًٔرنك يٍ أجم كم ػذد عثٍؼn 

يثم انحذٔد  y=x( ٔانًغرقٍى ري انًؼادنح : Cfأ( تاعرخذاو )   

 ػهى حايم يحٕسانفٕاصمU0  ،U1، U2)دٌٔ حغاتٓا(:

 (.Unاسب انًررانٍح )ب( خًٍ اذجاِ  ٔذق   

 nجـ( تشٍْ تانرشاجغ أَّ  يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً   

:
n

5
1 U

2
  ( ٔاٌ انًررانٍحUn.يرضاٌذج ) 

n: احغة ( يرقاستح ، ثى Unاعرُرج اٌ )  
n
lim U


 

 

انًؼشفح ػهى انًجال fانؼذدٌح انذانح  َؼرثش 0;2  ًكًاٌه

:
2x 3

f (x)
x 2





ٔ ٔ(C  .  ذرًثٍهٓا انثٍاًَ(

ػهى انًجال fأدسط ذغٍشاخ انذانح  -أ-1 0;2. 

;O;i)فً يؼهى يرؼايذ ٔيرجاَظ(C)أَشئ-ب j) 4انٕحذجcm  

كاٌ تشٍْ أَّ إّرا-جـ x 0;2ٌفإ f (x) 0;2. 

َؼشف انًررانٍح انؼذدٌح-2
n(u تـ:ػهى (

0

n 1 n

u 0

u f (u )





 

تشس ٔجٕد انًررانٍح -أ 
n(u .احغة (

1u ٔ
2u. 

يثم انحذٔد-ب 
0u،

1u ٔ
2u ػهى حايم يحٕسانفٕاصم ٔرنك

yرٔ انًؼادنح (D)ٔانًغرقٍى(C)تالاعرؼاَح تانًُحُى x 

ضغ ذخًٍُا حٕل اذجاِ ذغٍش انًررانٍح-جـ
n(u  ٔذقاستٓا . (

n0انؼذد عثٍؼً تشٍْ تانرشاجغ أَّ يًٓا ٌكٍ-أ-3 u 3n   

 : nتشٍْ أَّ  يٍ أجم كم ػذد عثٍؼً  -ب  
n 1 nu u

  . 

رانٍح يار ذغرُرج تانُغثح إنى انًر  
n(u  ؟.(

nذحقق أٌ  -جـ 1 n

n

2 3
(u 3) (u 3)

u 2



  


 n*يٍ أجم كم 

يٍ انًجال kػٍٍ ػذدا حقٍقٍا  0;1:تحٍث 

n 1 n(u 3) k (u 3)    ثى تٍٍ أَّ يٍ أجم*n: 

 
n

n 1 n(u 3) k (u 3)     ثى اعرُرجn
x
lim u


 

   

 

ػهى انًجال f(َؼشف انذانح 1 1,5  :تـ
1 5

f (x) (x )
2 x

  

 ٔ(C   3cmْٕانرًثٍم انثٍاًَ نٓا  انٕحذج ػهى انًحٕسٌٍ (

 .fذغٍشاخ انذانح أ(أدسط 

C)ب( إَشئ  )ٔانًغرقٍى  ( )  ّانزي يؼادنرy x. 

2) nu:انًررانٍح انًؼشفح تـn 1 n

n

1 5
u (u )

2 u
   ٔ0u 5

C)ب(اعرؼًم انًُحُى. 1uٔ 2uأ(احغة  ٔانًغرقٍى  (

( )نرًثٍم انحذٔد 
0u ،

1u ٔ
2uػهى يحٕس انفٕاصم. 

n،nuعثٍؼً تشٍْ أَّ يٍ أجم كم ػذد  -(أ3 5. 

تٍٍّ أٌ -ب nu  ذُاقصٍح ذًايا، يارا ذغرُرج تانُغثح نرقاستٓا 

n:nتشٍْ أَّ يًٓا ٌكٍ -(أ4 1 n

1
(u 5) (u 5)

2
    

أعرُرج أٌ -ب

n

n n

1
(u 5) (u 5)
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nيا ًْ 

n
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انذانح انًؼشفح ػهى  fنركٍ 1::ًكًاٌه 

f (x) 3 x 1   ٍٔانٍك)C( f .ْٕانرًثٍم انثٍاًَ نٓا 

( أحغة 1
x 1

f (x) f (1)
lim

x 1




 ٔفغش انُرٍجح ُْذعٍا.

 .fأدسط ذغٍشاخ انذانح  -

)C(انح '' انجزس انرشتٍؼً''أَشئ تاعرؼًال يُحُى د - f 

y انزي يؼادنرّ:(D)أسعى فً َفظ انًؼهى انًغرقٍى - x 

(َؼشّف2 nu تـ:ػهى يررانٍح 
0u 2ٔ

n 1 n
u f (u )


 

)C(ٔ(D)أ(تاعرؼًال fيثّم
0u ،

1u ٔ
2uػهى يحٕس انفٕاصم 

ب( ضغ ذخًٍُا حٕل أذجاِ ذغٍش انًررانٍح  nu .ٔذقاستٓا 

 :n*تشٍْ تانرشاجغ أَّ يٍ أجم كم-أ(3

   
n2 u 5    ٔ   

n 1 nu u
 

اعرُرج أٌ -ب nu يرقاستح . احغةn
n
lim u
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 nu:انًررانٍح انًؼشفح تـn 1 n

2
u u 1

3
  ٔ0u 2

 .1u ،2u ٔ3u(أحغة 1

2) nv انًررانٍح انًؼشفح يٍ أجم كم:n 

n

n n

2
v u
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 تشٍْ تانرشاجغ أٌ -   nv  ثاترح،اعرُرج ػثاسج
nu  تذلانحn. 

nأحغة  -  
x
lim u


. 

3) nw يٍ أجم كم يررانٍح يؼشفح:n 

n

n

2 2
w n

3 3

 
   

 
 

 حٍث: Sأحغة انًجًٕع  
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