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 етϽгϧЮϜ01  : 

1.  ϸϹЛЮϜ дϒ ϥϡϪϒ251 .сЮмϒ 

2.  ϸϹЛЮϜ ЭЯϲ2008  бЃЧт ϝлзв ЭЪ ϟЛЫв сϧЮϜ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ ϭϧзϧЂϜ м ϣуЮмϒ ЭвϜнК ̭ϜϹϮ пЮϖ2008. 

3.  ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ еуКa  мb  : ϩуϳϠά συὨ ςππψ  : ̵дϒ ϝгЯК ̪ά ὖὖὅὓ ὥȟὦ ȠὨ ὖὋὅὈὥȟὦ. 

 етϽгϧЮϜ02  : 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЧЮ ϝЛϡϦ Ѐϼϸϒn  ϸϹЛЮϜ ϣгЃЦ сЦϜнϠυ  пЯК7. 

2.  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ еуКφ  пЯК7. 

3.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ еуКn  ϸϹЛЮϜ ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜυ φ σ  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ7. 

 етϽгϧЮϜ03  : 

1.  ϟЃϲ еуК ϸϹЛЮϜ буЦ сЛуϡГЮϜn  ϸϹЛЮϜ ϣгЃЦ сЦϜнϠτ  пЯК11. 

2.  еуК ϣКнгϯвцϜϹКϜуЛуϡГЮϜ ϸϣ n  : ϩуϲφ ρωωυςφ χ т ЭϡЧϜ пЯК ϣгЃЧЮ11. 

 етϽгϧЮϜ04  : 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn  ϸϹЛЮϜ ϣгЃЦ сЦϜнϠυ  пЯК7. 

2.  ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ϥϡϪϒ сЛуϡГЮϜn  ϸϹЛЮϜ ̪ςφ ς τχ σ  ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт пЯК7. 

3.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ еуКn  ϸϹЛЮϜ ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜςφ ς τχ υὲ  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ7. 

 етϽгϧЮϜ05  : 

 ̵уК ϤϝуϚϝзϫЮϜ ЭЪ еὥȟὦ : ϩуϲ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ ев 

ρ 
ὥ ὦ τςπ

ὖὋὅὈὥȟὦ ψτ
  Ƞ ς 

ὥ ὦ σφπ
ὖὋὅὈὥȟὦ φ

  Ƞ σ 
ὥ ὦ ψςυ
ὖὋὅὈὥȟὦ υ

  Ƞ τ 
ὖὖὅὓὥȟὦ ωπ

ὖὋὅὈὥȟὦ ρψ
 

υ ὥ ὦ Йв ὖὖὅὓὥȟὦ ωὖὋὅὈὥȟὦ ρσ  

 етϽгϧЮϜ06  : 

ὲȟὦȟὥ  : ϩуϲ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒὦ ὲ ς Ƞὥ υὲ χ  

1. Ъ ̵дϒ е̵уϠ етϸϹЛЯЮ ШϽϧЇв бЂϝЦ Эa  мb  бЃЧт3 

2.  ̵дϒ е̵уϠὖὋὅὈὥȟὦ σ  ϜϺϖ БЧТ м ϜϺϖὲ ḳρσ 

3.  буЦ ϟЃϲ ϭϧзϧЂϜn  ̪ὖὋὅὈὥȟὦ. 

 етϽгϧЮϜ07  : 

ὲȟὦȟὥ  : ϩуϲ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒὦ υὲ ς Ƞὥ ςὲ σ  

1.  дϜϸϹЛЮϜ дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠa  мb  ̵дϗТ ϝглзуϠ ϝгуТ еууЮмϒ ϽуО :ὖὋὅὈὥȟὦ ρω 

2.  буЦ е̵уКn  ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜὖὋὅὈὥȟὦ ρω . 

 

 



н 
 

 етϽгϧЮϜ08  : 

ὲȟὦȟὥ  : ϩуϲ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒὦ ςὲ ὲ Ƞὥ ςὲ υὲ τὲ ρ  

1.  ̵дϒ е̵уϠ  ϸϹЛЮϜςὲ ρ Ю ШϽϧЇв бЂϝЦϸϹЛЯет a  мb  

2.  ̵дϒ е̵уϠ мϿуϠ ϣзкϽϡв ЬϝгЛϧЂϝϠὖὋὅὈὲȟὲ ρ ρ   мὖὋὅὈὲȟὲ ρ ρ . 

3.  ϭϧзϧЂϜὖὋὅὈὥȟὦ. 

 етϽгϧЮϜ09  : 

ὲ  : ЙЏж .сЛуϡА ϸϹКὃ ὲ ὲ ρ  

1.  ЭЯϲA  : ̵дϒ Еϲъ) ϣужϝϫЮϜ ϣϮϼϹЮϜ ев еуЯвϝК ̭ϜϹϮ пЮϖὃ ὲ ςὲ ρ ὲ( 

2.  : ЙЏжὦ ὲ ὲ ρ Ƞὥ ὲ ὲ ρ 

 ϒ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠa  мb етϸϽТ 

 Ϟ.  ШϽϧЇв бЂϝЦ ЭЪ ̵дϒ е̵уϠ етϸϹЛЯЮa  мb  бЃЧтςὲ  мςὲ ρ 

 Ϭ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠὲ  мὲ ρ ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

 ϸ.  ϭϧзϧЂϜ етϸϹЛЮϜ ̵дϒa  мb ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

 етϽгϧЮϜ10  : 

ὲȟὦȟὥ  : ϩуϲ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒὦ ρσὲ ρ Ƞὥ ρρὲ σ  

1.  бЂϝЦ ЭЪ ̵дϒ е̵уϠ етϸϹЛЯЮ ШϽϧЇвa  мb  бЃЧт50 

2.  : ϣЮϸϝЛгЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ е̵уК ЀϹуЯЦϖ ϣувϾϼϜн϶ ЬϝгЛϧЂϝϠυπὼ ρρώ ρ  сТ Эϲ бϪ ̪ᴚ : ϣЮϸϝЛгЮϜ υπὼ ρρώ σ 

3.  буЦ ϭϧзϧЂϜn  : ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜὖὋὅὈὥȟὦ υπ. 

4.  ск ϝв буЦn : ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜ ὖὋὅὈὥȟὦ ςυ ̬ 

 етϽгϧЮϜ11  : 

 ϽϡϧЛжсТ ᴚ : ϣЮϸϝЛгЮϜ σςτὼ ςτυώ χȣ Ὁ 

1.  ϣЮϸϝЛгЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ е̵уК ЀϹуЯЦϖ ϣувϾϼϜн϶ ЬϝгЛϧЂϝϠὉ сТ Эϲ бϪ ̪ᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜ иϻк 

2.  ϣуϚϝзϫЮϜ ϥжϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠὼȟώ  ыϲ ϣЮϸϝЛгЯЮὉ̪  : ̵дϗТὼḳπχ 

3.  ЙЏж :ὖὋὅὈὼȟώ Ὠ. 

 ϒ.  ϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ̵дϒ е̵уϠd  ск1  м7 

 Ϟ.  ЭЪ е̵уК ϤϝуϚϝзϫЮϜὼȟώ  ЬнЯϲ ϣЮϸϝЛгЮϜὉ  ϩуϳϠὖὋὅὈὼȟώ χ  . 

 етϽгϧЮϜ12  : 

1.  ϸϜϹКчЮ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ бЂϝЧЮϜ е̵уК1996  ̪1497  м2994. 

2.  : ϣЮϸϝЛгЮϜ ϽϡϧЛж1996 x ï 1497 y = 2994 é (1)  : ϩуϲx  мy дϝϳуϳЊ дϜϸϹК . 

ϒ -  ̵дϒ ϥϡϪϒ x  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв3  мy  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв2 Эϲ ̵бϪ ̪ ) ϣЮϸϝЛгЮϜ1.( 

Ϟ -  ЬнЯϳЮϜ е̵уК(x,y)  : днЫт ϩуϳϠὼώ ρωυπ. 

 етϽгϧЮϜ13  : 

1.  сТ Эϲᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ  :τὼ ωώ ρωȣ ) 

2.  еЫуЮd  етϸϹЛЯЮ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ бЂϝЧЮϜx   мy   ϩуϲ(x , y)  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ(I) 

ϒ -  ϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ск ϝвd ̬ 

Ϟ -  днЫт ϩуϳϠ ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ е̵уКὨ ρω 

3. ϝзϫЮϜ е̵уК ϤϝуϚ(a , b)  : ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ ϣϳуϳЋЮϜτὥ ωὦ ρω 
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 етϽгϧЮϜ14  : 

1.  сТ Эϲᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ  :υὼ σώ ς 

2. A  ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹКυυ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТx   ϟϧЫ̳т мσχ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТy  ϩуϲώ ςπ Ƞὼ ρς 

 етϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ е̵уКx   мy  ϟϧЪϜ ̵бϪ ̪A ЗзЮϜ сТ.рϽЇЛЮϜ аϝ 

 етϽгϧЮϜ15  : 

1.  сТ Эϲᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ  :ψὼ υώ σȣ ) 

2.  еЫуЮm  ϣуϚϝзϪ ϹϮнϦ ϩуϳϠ ϝϳуϳЊ ϜϸϹКὴȟή  ХЧϳϦ ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ ев :ά ψὴ ρ  мά υή τ 

ϒ - ЮϜ ̵дϒ е̵уϠ ϣуϚϝзϫὴȟή  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ ск(I)  : ̵дϒ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪άḳωτπ 

Ϟ -  сЛуϡА ϸϹК ϽПЊϒ е̵уКm  ϽϡЪϒ2000 

3.  еЫуЮn ϝуЛуϡА ϜϸϹК 

ϒ -  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ϥϡϪϒk  : ϝзтϹЮς ḳρχ 

Ϟ -  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ нк ϝвς  пЯК7 ̬ 

4.  еЫуЮa  мb  : ϩуϲ дϝуЛуϡА дϜϸϹКπ ὥ ω    мὦ ω  ϸϹЛЮϜ ϽϡϧЛж м ̪N  пЯК рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ ϟϧЫт рϻЮϜ

 : ЭЫЇЮϜὔ ὥ ρπ ὦ ὔ ὥππὦ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ иϻк егЎ ев еууЛϦ ϹтϽж .N  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧϦ сϧЮϜ ЩЯϦ7 

ϒ -  : ̵дϒ ев ХЧϳϦρπḳ ρχ 

Ϟ -  ϭϧзϧЂϜ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜN  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧϦ сϧЮϜ7 

 етϽгϧЮϜ16  : 

: ЭуЯЛϧЮϜ Йв ϣϳуϳЋЮϜ ϣϠϝϮшϜ Ͻϧ϶Ϝ 

1.   ϣЮϸϝЛгЮϜ ̪ ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ ϣКнгϯв сТὼ ὼ σḳπυ : 

(ϒ) ъънЯϲ ЭϡЧϦ  (Ϟ) ϣуϮмϾ ϝлЮнЯϲ 

(̮Ϯ)  ХЧϳϦ ϝлЮнЯϲὼḳςυ (ϸ)  ХЧϳϦ ϝлЮнЯϲὼḳρυ  мϒὼḳσυ 

2.  ЬнЯϲ  ϣЮϸϝЛгЮϜςτὼ στώ ς : ск 

(ϒ) ρχὯ χȠυ ρςὯ ȟὯᶰᴚ (Ϟ) χὯȠυὯ ȟὯɴ ᴚ 
(̮Ϯ) στὯ χȠυ ςτὯ ȟὯᶰᴚ (ϸ) ϣуЮϝϷЮϜ ϣКнгϯгЮϜ 

3. N Ϝ рϺ аϝЗзЮϜ сТ ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹК ЀϝЂц5  :τςρ йϧϠϝϧЪ . ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ6 : ск 

(ϒ) τςρ (Ϟ) ρρρ 
(̮Ϯ) σπσ (ϸ) ςςς 

4.  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠρτσς  ϸϹЛЮϜ пЯК3 : нк    

(ϒ) 0 (Ϟ) 1 

(̮Ϯ) 2 (ϸ) 3 

5. К ЭЪ ЭϮϒ ев ϸϹ сЛуϡАn  : ЙЏжὦ ὲ ρ Ƞὥ ὲὲ ς.  :̵дϒ ϝгϠὦ ὥ ρ  ̵дϗТ ὖὋὅὈὥȟὦ : нк 

(ϒ) n (Ϟ) ὲ ρ 
(̮Ϯ) 1 (ϸ) 2 

 етϽгϧЮϜ17  : 

a ̪ b  дϝуЛуϡА дϜϸϹК  мp  : ϩуϲ сЮмϒ сЛуϡА ϸϹКὖὋὅὈὥ ὦ Ƞὥὦ ὴ 

1.  ̵дϒ е̵уϠὴ  бЃЧтὥ  ̵дϒ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪p  бЃЧтa 

¶  ̵дϒ е̵уϠ ϣЯϪϝгв ϣЧтϽГϠp  бЃЧтb 

¶  : ̵дϒ ϥϡϪϒὖὋὅὈὥ Ƞὦ ὴ    мϒὖὋὅὈὥ Ƞὦ ὴ 

2.  сТ ϽϡϧЛжᴓ    : ϣЯгϯЮϜPGCD (a + b ; ab) = 49  

PPCM (a ; b) = 231 

¶  : ̵дϒ е̵уϠ0'#$Á ȠÂ χ 

¶  ϤϝуϚϝзϫЮϜ ЭЪ е̵уК(a , b)  сТᴓ  ХЧϳϦ сϧЮϜ м(E). 

(E) 
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 етϽгϧЮϜ18  : 

n сЛуϡА ϸϹК цϜ ϽϡϧЛж ̪ϹКϜϸ  :ὥ τ ρπ ρ  ̪ὦ ς ρπ ρ  ̪ὧ ς ρπ ρπ 

1.  ϟЃϲϒb3  ̪c3 

¶  ̵дϒ е̵уϠan  мcn  пЯК ϣгЃЧЮϜ дыϡЧт3  ̵дϒ м ̪b3 сЮмϒ ϸϹК 

¶  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ е̵уϠn  : амϹЛв ϽуОὦ ὧ ω ὥ 

 ϸϹЛЯЮ ϣуЮмϒ ЭвϜнК ̭ϜϹϮ пЮϖ ыуЯϳϦ ϭϧзϧЂϜa6 

¶  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ е̵уϠn мϹЛв ϽуО : аὖὋὅὈὦ ȟὧ ὖὋὅὈὦ ȟρρ 

 ϭϧзϧЂϜ ̵дϒbn  мcn ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

2.  ϣКнгϯгЮϜ сТ ϽϡϧЛжᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜὦὼ ὧώ ρȣ Ὁ 

¶  ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ е̵уϠ(E)  сТ ыϲ ЭЦцϜ пЯК ЭϡЧϦᴚ 

¶  ̵дϒ ХЧϳϦ(-731 , 727)  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ(E)  сТ Эϲ ̵бϪ ̪ᴚ .ϣЮϸϝЛгЮϜ иϻк 

 етϽгϧЮϜ19  : 

 еЫуЮn  ϝуЛуϡА ϜϸϹК 

1.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ екϽϠὲ υὲ τ     мὲ σὲ ς   пЯК ϣгЃЧЮϜ дыϡЧтὲ ρ 

2.  буЦ е̵уКn  ϸϹЛЮϜ ЭϡЧт пϧϲσ ρυὲ ρω   пЯК ϣгЃЧЮϜὲ ρ 

3.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ϭϧзϧЂϜn  ϸϹЛЮϜ :σὲ ρυὲ ρω   ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт ъ   пЯКὲ σὲ ς.   

 етϽгϧЮϜ20  : 

1. цϜ е̵уКϹКϜ ϸЮϜуЛуϡГ ϸϹЛЮϜ бЃЧϦ ϝлϦϝЛϠϽв сϧЮϜ ϣ584 

2.  еууЛуϡГЮϜ етϸϹЛЮϜ е̵уКa   мb  ϩуϲa ι b ЮϜЯетϻ тЧЧϳдϝ : 
ὥ ὦ σς
ὥ ὦ υψτ

 

 етϽгϧЮϜ21  : 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn  ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ3
n
  пЯК10 

2. ϧЂϜ пЯК ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϭϧз10  ϸϹЛЯЮφσω χ   

3.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn  : днЫтσὲ ω χ ḳ ὲ ρ σ ρπ 

4. ЮϜ буЦ е̵уК ϸϹЛЮϜ сЛуϡГn  пϧϲ : днЫтσὲ ω χ ḳπρπ. 

 етϽгϧЮϜ22  : 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn  сЦϜнϠ ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ4
n
  пЯК11 

2.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ ̵дϗТk ϩуϲ  :Ὧ ρυ ς ςφ σ ρςυ 

 пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт11 

3.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ е̵уКn         : ϩуϳϠρυ ςφ σὲḳπρρ 

         ψ ὲ υπ 

 етϽгϧЮϜ23  : 

1. К е̵уPGCD (2688 ; 3024) 

2.        .ϒ   еуϧЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ ХЧϳϦςφψψὼ σπςτώ σσφπȣ ρ    мψὼ ωώ ρπȣ ς  дϝϧϛТϝЫϧв 

        .Ϟ ̵дϒ ХЧϳϦ(1 ; -2) ) ϣЮϸϝЛгЯЮ Јϝ϶ Эϲ2( 

3.  Ёжϝϯϧв ϹвϝЛϧв бЯЛв пЮϖ ϞнЃзгЮϜ ̭ϝЏУЮϜ сТ ϽϡϧЛжὕȠᴆȟᴆȟὯᴆ  еутнϧЃгЮϜ(P)  м(P') ϝЛв етϻЯЮϜ ϟуϦϽϧЮϜ пЯК ϝгкϝϧЮϸ

ὖȡὼ ςώ ᾀ ς    мὖᴂȡσὼ ώ υᾀ π 

 ϒ.  еутнϧЃгЮϜ ̵дϒ е̵уϠ(P)  м(P')  буЧϧЃв ХТм дϝЛАϝЧϧт(d) 

 Ϟ.  БЧж ϤϝуϪϜϹϲϖ ̵дϒ е̵уϠ(d) ) ϣЮϸϝЛгЮϜ ХЧϳϦ2 ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪ ((E)  БЧж ϣКнгϯв(d) .ϣϳуϳЊ ϸϜϹКϒ ϝлϦϝуϪϜϹϲϖ сϧЮϜ 



р 
 

 етϽгϧЮϜ24  : 

 еЫϧЮa ̪ b ̪ x   ̪y  ϒ : ϩуϲ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒ ϣЛϠϼὼ ςὥ σὦ    мώ σὥ τὦ 

1.  ̵дϒ е̵уϠὖὋὅὈὥȠὦ ὖὋὅὈὼȠώ  дϝЪ ϜϺϖ йжϒ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪a м b  ̵дϗТ ϝглзуϠ ϝгуТ еууЮмϒ x  м y  ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

2.  ϤϝуϚϝзϫЮϜ е̵уК‌Ƞ‍  : ϩуϳϠ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ евὖὋὅὈ‌Ƞ‍ υ   м ς‌ σ‍ σ‌ τ‍ ςςππ. 

 етϽгϧЮϜ25  : 

a  м b  ϟуϦϽϧЮϜ пЯК дϝϡϧЫ̳т дϝуЛуϡА дϜϸϹКςσρπ  ̪ςυς  ЀϝЂцϜ рϺ ϸϜϹЛϦ аϝЗж сТn  еЫуЮ м ̪Ὠ ὖὋὅὈὥȟὦ 

1.  ̵дϒ екϽϠ(2n + 1)  ев ыЪ бЃЧтa  м b   ̵дϒ мὨ ςὲ ρ    мϒὨ ςςὲ ρ 

2.  ϻ϶ϓжὲ φ сТ Эϲ .ᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜὥὼ ὦώ ςφ 

 етϽгϧЮϜ26  : 

1.       .ϒ     ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ нк ϝв6
10
  пЯК11 .ЭЯК ̬ 

     .Ϟ    ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ нк ϝв6
4
  пЯК5.ЭЯК ̬ 

    .Ϭ     ̵дϒ ϭϧзϧЂϜφ ḳρρρ   ̵дϒ мφ ḳρυ 

     .ϸ     ̵дϒ е̵уϠφ ρ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт55 

2. x  мy дϝϳуϳЊ дϜϸϹК 

 ϒ.  : ЬнЯϲ ϝлЮ ЁуЮ ϣуЮϝϧЮϜ ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ е̵уϠφυὼ τπώ ρȣ Ὁ 

 Ϟ.  : ыϲ ЭЦцϜ пЯК ЭϡЧϦ ϣуЮϝϧЮϜ ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ е̵уϠρχὼ τπώ ρȣ Ὁᴂ 

 Ϭ.  ϣЮϸϝЛгЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ ЀϹуЯЦϖ ϣувϾϼϜн϶ ЬϝгЛϧЂϝϠ е̵уК(E') 

 ϸ.  ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲ(E')  Ϲуϲм сЛуϡА ϸϹК ϸнϮм ϭϧзϧЂϜ мx0  ев ϽПЊϒ40  : ϩуϲρχὼḳρτπ 

3.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евa  : дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠ ̪ὥ ḳὦυυ    мὥ ḳρυυ   : ̵дϗТὦ ḳρυυ. 

 етϽгϧЮϜ27  : 

1. ϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒу сЛn  ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ3
n
  пЯК11  

2.  ϣгЃЦ сЦϝϠ нк ϝвτ φω χ υψ ψ  пЯК11 ̬ 

3. ϹϮмϒ  буЦn  днЫт ϩуϳϠ ϣуЛуϡГЮϜὲ σφ ὲ ρτ υ  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ11 

4.  ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ ϹϮмϒɓ  ЭЪ ЭϮϒ ев ХЧϳϦ сϧЮϜn  евᴓ  :ψπ ‍ ωρ ḳπρρ  буЦ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪ɓ 

 : ϩуϳϠ ϣϳуϳЋЮϜȿ‍ȿ ςπ 

5.  ϤϝуϚϝзϫЮϜ ϹϮмϒ(x , y)  евᴓ  : ϩуϳϠρτ ςυḳψρρ. 

 

 етϽгϧЮϜ28  : 

1.  сТ Эϲᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜσὼ ςώ ρȣ Ὁ 

2.  еЫуЮn амϹЛв ϽуО ϝуЛуϡА ϜϸϹК 

 ϒ.  ϣуϚϝзϫЮϜ ̵дϒ е̵уϠρτὲ σ ȟςρὲ τ  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ ск(E) 

 Ϟ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ ϭϧзϧЂϜςρὲ τ  мρτὲ σ ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

3.  еЫуЮd  : етϸϹЛЯЮ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ бЂϝЧЮϜ нкςρὲ τ  мςὲ ρ 

 ϒ.  ̵дϒ е̵уϠd = 1   мϒd = 13 

 Ϟ.  дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠd = 13    ̵дϗТὲḳφρσ 

4.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn  ϩуϲὲ ς  : ЙЏжὃ ςρὲ ρχὲ τ     мὄ ςψὲ ψὲ ρχὲ σ 

 ϒ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠA   мB  пЯК ϣгЃЧЮϜ дыϡЧтὲ ρ  ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ 

 Ϟ.  буЦ ϟЃϲ ϹϮn ЯЮ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ бЂϝЧЮϜ етϸϹЛA   мB. 



с 
 

 етϽгϧЮϜ29  : 

1.  ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ ϣКнгϯв сТ ϽϡϧЛжᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜρρὲ ςτά ρȣ ρ 

 ϒ. ) ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ ϼϽϠ1ыϲ ЭЦцϜ пЯК ЭϡЧϦ ( 

 Ϟ. ) ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ ϣКнгϯв е̵уК1 ϣуϚϝзϫЮϜ ̵дϒ ϝгЯК ((11 , 5) ϝлЮ Эϲ 

2.        ̵дϒ е̵уϠ    .ϒ9  бЃЧтρπ ρ    мρπ ρ 

 Ϟ. в й̵жϒ е̵уϠ ЭϳЮϜ еЫт ϝгл(n , m)  : ̵дϗТρπ ρ ρπρπ ρ ω 

 Ϭ.  : ̵дϒ е̵уϠρπ ρ   бЃЧтρπ ρ   : ̵дϒ  мρπ ρ  бЃЧтρπ ρ 

 еуϳуϳЊ етϸϹК ϸнϮм ϭϧзϧЂϜN  мM  : ϩуϳϠρπ ρὔ ρπ ρὓ ω 

 ϸ.  ШϽϧЇв бЂϝЦ ЭЪ ̵дϒ е̵уϠ етϸϹЛЯЮρπ ρ  мρπ ρ  бЃЧт9 

 и.  ХϡЂ ϝгв ϭϧзϧЂϜὖὋὅὈρπ ρȠρπ ρ. 

 етϽгϧЮϜ30  : 

x  м y  ϩуϲ дϝуЛуϡА дϜϸϹКπ ὼ ώ  ЙЏж ̪ὖὋὅὈὼȟώ Ὠ  мὖὖὅὓὼȟώ ά 

 еууЛϦ ϹтϽжx  м y   ϩуϲά υὨ ςπππȣ ᶻ 

1.  ϣуϚϝзϫЮϜ ϥжϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ екϽϠ(x , y) ) ϣЮϸϝЛгЯЮ ыϲ(z  ̵дϗТὨ  ϸϹЛЯЮ ϝгЂϝЦ днЫт2000 

2.  ϸϹЛЮϜ ЭЯϲ2000  ϸϹЛЯЮ ϣвϝϧЮϜ ϣЛϠϽгЮϜ бЂϜнЧЮϜ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪ ϣуЮмϒ ЭвϜнК ̭ϜϹϮ пЮϖ2000 

3.  ̵дϒ екϽϠ5  етϸϹЛЯЮ ШϽϧЇв бЂϝЦ нкd  мm ϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ск ϝв .d ̬ 

4.  етϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ϭϧзϧЂϜx  м y .  

 етϽгϧЮϜ31  : 

 сТ ϽϡϧЛжЮϜ ϣКнгϯгᴚ Ϝ : ϣЮϸϝЛгЮρφὼ υωώ ςππφȣ ρ 

1.  ϸϹЛЮϜ ϣуЮмϒ ЭвϜнК ̭ϜϹϮ пЮϖ ЭЯϲ2006  ϣуϚϝзϫЮϜ ϥжϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪(x , y) ) ϣЮϸϝЛгЯЮ ыϲ1 ̵дϗТ (x  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв59 

2.  Эϲ сТЮϜ ϣКнгϯгᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ )1( 

3.  ЬнЯϳЮϜ е̵уК(x , y) ) ϣЮϸϝЛгЯЮ1 сгϧзϦ сϧЮϜ (ᴓᶻ 

4. уЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ е̵уК ϣвмϹЛгЮϜ ϽуО ϣa  мb  ХЧϳϦ сϧЮϜρφά υωὨ ςππφ  ϩуϲὖὋὅὈὼȟώ Ὠ             

 мὖὖὅὓὼȟώ ά. 

 етϽгϧЮϜ32  : 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn  етϸϹЛЮϜ ев ЭЫЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ3
n
  м4

n
  пЯК7 

2.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn  ϸϹЛЮϜ днЫтς ςππφ ρτςτ  ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ пЯК7 

3.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn  : ЙЏжό ς σ σ τ  

 ϒ.  ϣЮъϹϠ ϟЃϲϒn  ИнгϯгЮϜSn  : ϩуϲὛ ό ό Ễ ό 

 Ϟ.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ск ϝвn ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜ Sn  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ7. 

 етϽгϧЮϜ33  : 

1.  ϣКнгϯгЮϜ сТ ϽϡϧЛжᴚ Ϝ : ϣЮϸϝЛгЮωρὼ ρπώ ρȣ ρ 

 ϒ. ) ϣЮϸϝЛгЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ е̵уК1 ϣЮϸϝЛгЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪ (ωρὼ ρπώ τρςȣ ς 

 Ϟ.  Эϲ ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ )2( 

2.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn днЫт  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜσ ρ  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ8 

3.  ϣКнгϯгЮϜ сТ ϽϡϧЛжᴚ : ϣЮϸϝЛгЮϜ ὃὼ ὃώ σςωφȣ σ 

 ϒ.  ϣКнгϯгЮϜ сТ е̵уКᴚ ) ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ3) ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵дϒ е̵уϠ ̵бϪ ̪ (3 ϜϹуϲм ыϲ ЭϡЧϦ (‌ȟ‍  евᴓ ϟЯГ̳т йзууЛϦ 

 Ϟ.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ ϣгуЦ ϹϮ‌ ὃ ρπ. 



т 
 

 етϽгϧЮϜ34  : 

1-  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЧЮ ϝЛϡϦ Ѐϼϸϒn  ϣгЃЦ сЦϜнϠ9
n
  пЯК11 

2-  й̵жϒ е̵уϠ сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn  :ρτσρ ρωωσ ςπρρ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт11 

3-  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ е̵уКn : ϩуϳϠ 

 ρτσρ υὲ ςπρρ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт11 

 м90 < n < 100 

 етϽгϧЮϜ36  : 

a м b ϸϹКϜуЛуϡА дϝ : ϩуϲ д 

ὥ υὲ σ
ὦ ςὲ ρ

      ὲᶰᴓ 

1. ϥϡϪϒ  етϸϹЛЮϜ дϒa м b ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ 

2.  : ЙЏжx = 5 m + 3    ̪y = 2 m - 1      ̪m Í ᴓ 

 ϒ-  еуϠ ϣЦыК еуКx  мy   сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ еК ϣЯЧϧЃвm 

 Ϟ-    дϒ ЌϽУжPGCD (x , y) = d 

¶  ̮Ю ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ еуКd 

¶  ϤϝуϚϝзϫЮϜ еуК(x , y)  ϩуϲd = 11. 

 етϽгϧЮϜ37  : 

1- сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЧЮ ϝЛϡϦ Ѐϼϸϒ n  ϣгЃЦ сЦϝϠ4
2n
  пЯК5 

2-  е̵уК ϣгЃЦ сЦϝϠ3
n
  пЯК5 

3-  ϣгЃЦ сЦϝϠ нк ϝв1428
2009

  пЯК5 ̬ 

4-  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ еЫуЮὃ  : ϩуϲὃ ς τ σ 

¶  буЦ е̵уК сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜn  ϩуϳϠὃ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт5. 

 

 етϽгϧЮϜ38  : 

1.  Эϲ ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜςσὼ ρχώ φ 

2. ϭϧзϧЂϜ  ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜA  ев ϽПЊцϜ1000  ϣгЃЦ сЦϝϠ ϩуϲA  пЯК23  нк2  ϣгЃЦ сЦϝϠ мA  пЯК17  нк8 

3.  ϸϜϹКцϜ ϟϧЪϒA  ЀϝЃЮϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ ϝлуЯК Э̵ЋϳгЮϜ7. 

 

 етϽгϧЮϜ39  : 

1-  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЧЮ ϝЛϡϦ Ѐϼϸϒn Ϡн сЦϜЮϜ ϣгЃЧ ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ7
n
  пЯК10 

¶ сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ϭϧзϧЂϜ k  ϸϹЛЮϜ ЭϡЧт ̪χ χ χ χ  пЯК ϣгЃЧЮϜ10 

2-  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn  : ЙЏж ̪Ὓ ρ χ χ Ễ χ 

¶  й̵жϒ ϥϡϪϒ сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn  ̪Ὓ ḳὛ ρπ 

¶  Ѐϼϸϒ ϟЃϲ сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦn Ϡн сЦϜЮϜ ϣгЃЧ ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜὛ  пЯК10. 

 



у 
 

 етϽгϧЮϜ40  : 

 ЀϝЂцϜ мϺ ϸϜϹЛϧЮϜ аϝЗж аϝЦϼϒ12  : ск0  ̪1  ̪2  ̪3  ̪4  ̪5  ̪6  ̪7  ̪8  ̪9  ̪Ŭ  ̪ɓ 

1-  еЫуЮὔ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ ϞнϧЫгЮϜ ϸϹЛЮϜ12  ЭЫЇЮϜ пЯК‍ρ‌ ϟϧЪϒ .ὔ рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

2-  еЫуЮὔ  ЭЫЇЮϜ пЯК рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ ϞнϧЫгЮϜ ϸϹЛЮϜ1131 ϟϧЪϒ .ὔ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ12 

3-  еЫуЮὔ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ ϞнϧЫгЮϜ ϸϹЛЮϜ12  ЭЫЇЮϜ пЯКὥ  ὥ Ễ ὥ ὥ 

 ϒ.  ̵дϒ е̵уϠὔḳὥ σ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ϣуЯϠϝЧЮ ϣуЊϝ϶ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪3  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ ϞнϧЫв ϸϹЛЮ12 

¶  ϣϠϝϧЪ ЬϝгЛϧЂϝϠ ЩЮϺ ев ϹЪϓϦὔ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ12 

 Ϟ.  ̵дϒ е̵уϠὔḳὥ  ὥ Ễ ὥ ὥ ρρ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ϣуЯϠϝЧЮ ϣуЊϝ϶ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪11  ϞнϧЫв ϸϹЛЮ

 ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ12 

¶  ϣϠϝϧЪ ЬϝгЛϧЂϝϠ ЩЮϺ ев ϹЪϓϦὔ  ЀϝЂцϜ рϺ аϝЗзЮϜ сТ12 

4-  ϜϺϖ й̵жϒ Ͻ̵Ъϻ̳ж дϝЪa   мb  дϝЪ м ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒN  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧтa   мb  ̵дϗТN  ̭ϜϹϯЮϜ пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧтab   

¶  ϽϡϧЛжὔ ὼτώ буЦ е̵уК .x   мy  днЫт ϝлЯϮϒ ев сϧЮϜN  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ33. 

 етϽгϧЮϜ41  : 

 ϽϡϧЛж ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜψὼ υώ ρȣ Ὁ 

1. гЯЮ ϝЊϝ϶ ыϲ ϹϮ ϣЮϸϝЛ(E)  Эϲ ̵бϪ ̪ ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ ϣЮϸϝЛгЮϜ иϻк 

2.  еЫуЮN  дϝуЛуϡА дϜϸϹК ϹϮнт ϩуϲ ϝуЛуϡА ϜϸϹКa  мb  : дϝЧЧϳт
ὔ ψὥ ρ
ὔ υὦ ς

 

 ϒ.  ϣуϚϝзϫЮϜ ̵дϒ е̵уϠὥȟὦ  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ(E) 

 Ϟ.  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϹϮN  пЯК4 

3.  Эϲ ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ  : ϣЮϸϝЛгЮϜψὼ υώ ρππ 

4. Ю еуЃзϯЮϜ ев ЈϝϷІϒ ϣКнгϯв ЙТϸ ̪ ϣЯϲϼ сТ ШϜϽϧІы100  ϽЪϺ ЭЪ ЙТϸ ϩуϲ ̪ ϣтϹЧж ϣЛГЦ8  ЭЪ ϥЛТϸ м ϣтϹЧж ЙГЦ

 пϫжϒ5 .ϣтϹЧж ЙГЦ 

̬ ϣКнгϯгЮϜ иϻк сТ ϨϝжшϜ ϸϹК м ϼнЪϻЮϜ ϸϹК нк ϝв 

 

 етϽгϧЮϜ42  : 

ὲ  рмϝЃт мϒ ев ϽϡЪϒ сЛуϡА ϸϹК2. 

ρ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠὲ  мςὲ ρ уϠ ϝгуТ дϝуЮмϒϝглз 

ς.  : ЙЏж‌ ὲ σ  ̪‍ ςὲ ρ    мὖὋὅὈ‌ȟ‍ Ὠ 

 ϒ.  ϸϹЛЯЮ ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ск ϝвd ̬ 

 Ϟ.  ̵дϒ е̵уϠŬ  мɓ  ϸϹЛЯЮ дϝУКϝЏв5  дϝЪ ϜϺϖ БЧТ м ϜϺϖὲ ς  ϸϹЛЯЮ ϝУКϝЏв5 

σ.  етϸϹЛЮϜ ϽϡϧЛжa  мb  : ϩуϲὦ ςὲ ὲ ρ Ƞὥ ὲ ςὲ σὲ 

 етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠa  мb  ϣгЃЧЮϜ дыϡЧт пЯКὲ ρ 

4.  : ЙЏжὖὋὅὈὲὲ σȟςὲ ρ Ὠᴂ 

 ϒ.  ̵дϒ е̵уϠὨ Ὠᴂ 

 Ϟ.  ϭϧзϧЂϜὖὋὅὈὥȟὦ 

 Ϭ.  ϸϹϲ ὖὋὅὈȟὦ  ЭϮϒ евὲ ςππρ  ЭϮϒ ев ̵бϪὲ ςππς. 

 

 

 

  



ф 
 

]Ĉ¤ćö]óeö\:Ú:k]ïê\ćØ\:Ć:čû©ïö\:äĉ´\ćú:
 етϽгϧЮϜ01  ϝтϼнЮϝЫϠ :2012 ϼ 

1 сТ ϽϡϧЛж (ᴚ  ЬнлϯгЮϜ ϤϜϺ ϣЮϸϝЛгЮϜὼȠώ : ϣуЮϝϧЮϜςπρρὼ ρτσςώ σρȣ ρ 

 ϒ.  ϸϹЛЮϜ дϒ ϥϡϪϒ2011 сЮмϒ 

 Ϟ.  ϝЊϝ϶ ыϲ е̵уК ̪ЀϹуЯЦϖ ϣувϾϼϜн϶ ЬϝгЛϧЂϝϠὼȠώ ) ϣЮϸϝЛгЯЮ1) ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲ ̵бϪ ̪ (1( 

2 сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ е̵уК .ϒ (n  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠς  пЯК7  ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϹϮ ̵бϪ ̪ ϣтϹуЯЦшϜ ϸϹЛЯЮςπρρ 

 пЯК7 

 Ϟ.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ е̵уКn  : днЫт ϝлЯϮϒ ев сϧЮϜςπρπςπρρρτσςḳπχ 

3 (N  ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹКς‎‌  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ϸϜϹЛϧЮϜ аϝЗж сТ9  : ϩуϲ‌  ̪‍  ̪‎  ϣуЮϝϧϧв ев ϣЛϠϝϧϧв ϜϸмϹϲ ЭЫЇϦ ϟуϦϽϧЮϜ ϜϻлϠ

 м ϝвϝгϦ ϢϹтϜϿϧв ϣуϠϝЃϲ‍Ƞ‎ ) ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ1( 

 е̵уК‌  ̪‍  м‎  ϟϧЪϜ ̵бϪ ̪N .рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

 

 етϽгϧЮϜ02  ϝтϼнЮϝЫϠ :2012 ϼ 

(un) ЮϜ ск ϣуЮϝϧϧг пЯК ϣТϽЛгЮϜ ϣтϸϹЛЮϜᴓ  : сЯт ϝгЪό ρφ  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев мn  ̪ό φό ω 

1 ев ЭЪ ϣгЃЦ сЦϜнϠ ϟЃϲϜ .ϒ (ό  ̪ό  ̪ό  ̪ό  ̪ό  пЯК7 

 Ϟ.  ϸϹЛЯЮ ϣгуЦ е̵г϶a  ϸϹЛЯЮ ϣгуЦ мb  :ϩуϳϠό ḳὥχ   мό ḳὦχ 

2 сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠ .ϒ (n  ̪ό ḳό χ 

 Ϟ.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ЙϮϜϽϧЮϝϠ екϽϠk  ̪ό ḳςχ   : ̵дϒ ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪ό ḳσχ 

3(  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев ЙЏжn  ̪ὺ ό 

 ϒ.  ϣуЮϝϧϧгЮϜ ̵дϒ е̵уϠ(vn) ЬмцϜ ϝкϹϲ м ϝлЂϝЂϒ еууЛϦ ϟЯГ̳т ̪ ϣуЂϹзк 

 Ϟ.  ϣЮъϹϠ ϟЃϲϒn  ев ыЪun   мSn  : ϩуϲὛ ό ό Ễ ό. 

 

 етϽгϧЮϜ03  ϝтϼнЮϝЫϠ :2012  Ϥϼ 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn ϣгЃЦ сЦϜнϠ ω  пЯК11 

2.  нк ϝв ϣгЃЦ сЦϝϠςπρρ  пЯК11 ̬ 

3.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn ϸϹЛЮϜ ̪τ ω τ ςπρρ ςπρρ    пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт11 

4.  ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ е̵уКn  ϸϹЛЮϜ днЫт ϩуϳϠςπρρ ςὲ ς  ϸϹЛЯЮ ϝУКϝЏв11. 

 

 

 



мл 
 

 етϽгϧЮϜ04  ϝтϼнЮϝЫϠ :2012  Ϥϼ 

 сгЃж(S)  : ϣуЮϝϧЮϜ ϣЯϯгЮϜ
ὼḳσρυ
ὼḳφχ
  ϩуϲx  ϱуϳЊ ϸϹКὼɴ ᴚ 

1.  ϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠ153  ϣЯгϯЯЮ Эϲ(S) 

2.  дϝЪ ϜϺϖὼ  ̮Ю ыϲ(S)  : ̵дϒ е̵уϠ ̪
ὼ ὼḳπρυ
ὼ ὼḳπχ

 ϙТϝЫт Ὓ ̮Ю Эϲ ὼ 

3.  ϣЯгϯЮϜ Эϲ(S) 

4. ̪ ϟЯК сТ ϟϧЫЮϜ ев ϸϹК ЙЎм сϡϧЫв ϹтϽ̳т  ̮Ю ЙЃϧϦ ϝϡЯК ЭгЛϧЂϜ ϜϺϗТ15  йтϹЮ сЧϠ ϞϝϧЪ3  ϝϡЯК ЭгЛϧЂϜ ϜϺϖ м ̪ ϟϧЪ

 ̮Ю ЙЃϧϦ7  йтϹЮ сЧϠ ϟϧЪ6  еуϠ ϼнЋϳв йϦϾнϳϠ сϧЮϜ ϟϧЫЮϜ ϸϹК ̵дϒ ϥгЯК ϜϺϖ .ϟϧЪ500  м600  иϻк ϸϹК нк ϝв ̪ ϞϝϧЪ

̬ ϟϧЫЮϜ 

 етϽгϧЮϜ05  ϝтϼнЮϝЫϠ :2011 ϼ 

(un) ϒ ϝкϸмϹϲ ϝвϝгϦ ϢϹтϜϿϧв ϣуϠϝЃϲ ϣуЮϝϧϧв:ХЧϳϦ ϣуЛуϡА ϸϜϹК 

   m = PPCM (u3,u5)  : ϩуϲ  u4 = 15 

   d = PGCD (u3,u5)    m + d = 42 

1.  етϹϳЮϜ е̵уКu3  мu5  ϭϧзϧЂϜ ̵бϪ ̪u0 

2.  ϟϧЪϒ(un)  ϣЮъϹϠn  : ̵дϒ е̵уϠ ̵бϪ ̪2010  ϸмϹϲ ев Ϲϲ(un) йϧϡϦϼ е̵уК м 

3.  Ингϯв днЫт йзв ̯̭ϜϹϧϠϜ рϻЮϜ ϹϳЮϜ е̵уК5  ев ϣϡЦϝЛϧв ϸмϹϲ(un) т рмϝЃ10080 

4. n .амϹЛв ϽуО сЛуϡА ϸϹК 

ϒ -  ϣЮъϹϠ ϟЃϲϒn   ИнгϯгЮϜS   : ϩуϲS = u0 + u1 + u2 + é + u2n   

Ϟ -  ϣЮъϹϠ ϭϧзϧЂϜn   еуКнгϯгЮϜS1   мS2   : ϩуϲS1 = u0 + u2 + u4 + é + u2n                                                                

м                                                        S2 = u1 + u3 + u5 + é + u2n-1 

 етϽгϧЮϜ06   ϝтϼнЮϝЫϠ :2011 ϼ 

1.  : ϣЮϸϝЛгЮϜ ϽϡϧЛж13x ï 7y = -1 é (E)  : ϩуϲx  мy  ϣЮϸϝЛгЮϜ ̵Эϲ .дϝϳуϳЊ дϜϸϹК(E) 

ὥḳ ρχ 
2.  ϣуϡЃзЮϜ ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ е̵уКa  : ϩуϳϠ 

ὥḳπρσ 

3.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ ЀϼϸϜn  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ  ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ ̪9
n
  ев ЭЪ пЯК7  м13 

4.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ еЫуЮb  ЀϝЂцϜ рϺ ϸϜϹЛϧЮϜ аϝЗж сТ ϞнϧЫгЮϜ9  : сЯт ϝгЪ‌ππ‍πψφ  : ϩуϲŬ  мɓ  ̪ дϝуЛуϡА дϜϸϹК

‌ π е̵уК .Ŭ  мɓ  днЫт пϧϲb  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ91. 

 

 

 етϽгϧЮϜ07   ϝтϼнЮϝЫϠ :2011  Ϥϼ 

 ϱуϳЋϠ ϟϮϒ мϒ: ϣуϦфϜ ϤъϝϳЮϜ ев ϣЮϝϲ ЭЪ сТ ϽтϽϡϧЮϜ Йв ϓГ϶ 

1.  ϣЮϸϝЛгЮϜ21x + 14y = 40 ϣϳуϳЋЮϜ ϸϜϹКцϜ ϣКнгϯв сТ ънЯϲ ЭϡЧϦ ъ 

2.  ЀϝЂцϜ рϺ ϸϜϹЛϧЮϜ аϝЗж сТ7  : днЫтστςρρυφςυτρσ 

3.  : ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ1 + 3 +  3
2
 + é + 3

2011
  пЯК7  : нк6 



мм 
 

 етϽгϧЮϜ08   ϝтϼнЮϝЫϠ :2011  Ϥϼ 

 сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ евn ЙЏж  :An = 2
n
 + 3

n
 + 4

n
 + 5

n
 + 6

n
   

1.  : ̵дϒ Х̵ЧϳϦτḳ σχ  : ̵дϒ е̵уϠ ̵бϪ ̪ὃ ḳφχ 

2.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ ЀϼϸϜn  етϸϹЛЮϜ ев ЭЫЮ ϣтϹуЯЦшϜ  ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ ̪2
n
  м3

n
  пЯК7  

3.  дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠn  : ̵дϗТ ϝтϸϽТAn + 1 пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт 7  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϭϧзϧЂϜ мA2011   пЯК7 

4.  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ нк ϝвA1432   пЯК7 ̬ 

 

 етϽгϧЮϜ09  ϝтϼнЮϝЫϠ :2010 ϼ 

1.  : ϣЮϸϝЛгЮϜ ϽϡϧЛж7x + 65y = 2009 é (1)  : ϩуϲ ̪x  мy .дϝϳуϳЊ дϜϸϹК 

ϒ -  ϣуϚϝзϫЮϜ ϥжϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠ(x , y)  ϣЮϸϝЛгЯЮ ыϲ(1)  ̵дϗТ y  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв7 

Ϟ - ) ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲ1( 

2.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ ЀϼϸϜn  етϸϹЛЮϜ ев ЭЫЮ ϣтϹуЯЦшϜ  ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ ̪2
n
  пЯК9  

3.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ е̵уКn  ϸϹЛЮϜ ЭϡЧт ϩуϳϠ2
6n
 + 3n + 2  пЯК ϣгЃЧЮϜ9 

4.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев ЙЏжn  :un = 2
6n

 ï 1 

ϒ -  ̵дϒ Х̵ЧϳϦun  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт9 

Ϟ - Ϝ Эϲ : ϣЮϸϝЛгЮχό ὼ ό ώ ρςφυφχ ȣ ς  ЬнлϯгЮϜ ϤϜϺ(x , y)  : ϩуϲ ̪x  мy  дϜϸϹК

.дϝϳуϳЊ 

Ϥ -  ϣуϚϝзϫЮϜ е̵уК(x0 , y0) ) ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲ2 ϩуϲ (x0  мy0  Йв дϝуЛуϡА дϜϸϹКώ ςυ. 

 

 етϽгϧЮϜ10  ϝтϼнЮϝЫϠ :2010 ϼ 

1.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ екϽϠn  ϸϹЛЮϜ ̪3
3n

 ï 1  ЭϡЧт пЯК ϣгЃЧЮϜ13 

2.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев й̵жϒ ϭϧзϧЂϜn  етϸϹЛЮϜ ев ЭЪ ЭϡЧт ̪3
3n+1

 ï 3    м3
3n+2

 ï 9  пЯК ϣгЃЧЮϜ13 

3.  буЦ ϟЃϲ е̵уКn  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ̪3
3n
   пЯК13  ϭϧзϧЂϜ м ̪ ϣгЃЦ сЦϝϠ2005

2010
   пЯК13 

4.  сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев ЙЏжp  :ὃ σ σ σ 

 ϒ.  ЭϮϒ евp = 3n  ̪ ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ е̵уКὃ  пЯК13 

 Ϟ.  дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ екϽϠp = 3n + 1  ̪ ̵дϗТὃ  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧт13 

 Ϭ.  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ е̵уКὃ  пЯК13  ЭϮϒ евp = 3n + 2 

5.  дϝуЛуϡГЮϜ дϜϸϹЛЮϜ ϟϧЫтa   мb  ЀϝЂцϜ рϺ ϹЛЮϜ аϝЗж сТ3 ϝгЪ : сЯт 

ὥ ρππρππρπππ    мὦ ρπππρπππρππππ 

 ϒ.  ХЧϳϦ еууЛуϡГЮϜ етϸϹЛЮϜ ̵дϒa   мb ЭЫЇЮϜ пЯК дϝϡϧЫт ὃ рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

 Ϟ.  етϸϹЛЮϜ ев ЭЫЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϭϧзϧЂϜa   мb  пЯК13. 

 

 етϽгϧЮϜ11  ϝтϼнЮϝЫϠ :2010  Ϥϼ 

ЮϜ ϽϡϧЛж ϸϹЛЮϜ сЛуϡГn  рϻЮϜ ϟϧЫтЛЮϜ аϝЗж сТ ЀϝЂцϜ рϺ Ϲ7 : сЯт ϝгЪ ὲ ρρ‌ππ    ϩуϲŬ сЛуϡА ϸϹК 

1.  е̵уКŬ  днЫт пϧϲn  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ3 

2.  ϸϹЛЮϜ е̵уКŬ  днЫт пϧϲn  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ5 ϣгуЦ ϭϧзϧЂϜ .Ŭ  днЫт пϧϲn  пЯК ϣгЃЧЯЮ ыϠϝЦ15 

3.  ϻ϶ϓж = 4Ŭ  ϸϹЛЮϜ ϟϧЪϒ ̪n .рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

 



мн 
 

 етϽгϧЮϜ12  ϝтϼнЮϝЫϠ :2010  Ϥϼ 

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ е̵уКn  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ ̪10
n

   пЯК13  

2.  : ̵дϒ Х̵ЧϳϦρπ ρπ ρḳπρσ 

3. ЮϜ буЦ е̵уК ϸϹЛЮϜ сЛуϡГn  : днЫт ϩуϳϠρπ ρπ ρḳπρσ. 

 

 етϽгϧЮϜ13  ϝтϼнЮϝЫϠ :2009 ϼ 

x  сЛуϡА ϸϹК ев ϽϡЪϒ1  мy сЛуϡА ϸϹК .A А ϸϹКсЛуϡ  ϟϧЫтЮϜ аϝЗж сТϧϹЛϸϜ  ЀϝЂцϜ рϺx  ЭЫЇЮϝϠὃ υυφφ   

1.  ϢϼϝϡЛЮϜ ϽЇжϒ .ϒυὼ φ ὼ ρ  еуϠ БϠϽϦ ϣЦыК ϹϮмϒ ̵бϪ ̪x   мy   ̵дϒ ϥгЯК ϜϺϖὃ υὼ φ ς ςώ 

 Ϟ.  ϟЃϲϒx   мy   ̵дϒ ϥгЯК ϜϺϖx   ев ϽПЊϒ сЮмϒ ϸϹК12  ϸϹЛЮϜ ЩЮϻЮ ϝЛϡϦ ϟϧЪϜ ̵бϪ ̪A ЮϜ ϸϜϹЛϧЮϜ аϝЗж сТрϽЇЛ 

2.  ϸϹЛЮϜ бЃЧϦ ϝлϦϝЛϠϽв сϧЮϜ ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ е̵уК .ϒ584 

 Ϟ.  ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ е̵уКa   мb  ϩуϲÁ Â : ХЧϳϦ сϧЮϜ 

ὥ ὦ σς 

ὥ ὦ υψτ 

 

 етϽгϧЮϜ14  ϝтϼнЮϝЫϠ :2009  Ϥϼ 

1. цϜ е̵уК .ϒϹКϜϸ  бЃЧт ϝлзв ЭЪ ЙϠϽв сϧЮϜ ϣуЛуϡГЮϜ2009 

u0  мa  ̪ еувмϹЛв ϽуО дϝуЛуϡА дϜϸϹК(un)  ϝлЂϝЂϒ ϣуЂϹзк ϣуЮϝϧϧвa  ЬмцϜ ϝкϹϲ мu0                       : ϩуϳϠ

ό ό συὥ ςππω 

 Ϟ.  ϟЃϲϒa  мu0 

2.  ЙЏжa = 7  мu0 = 2  ϟЃϲϒ ̪un  ϣЮъϹϠn 

3.  ЙЏжὛ ό ό Ễ ό 

 ϒ.  еК Ͻ̵ϡКSn  ϣЮъϹϠn 

 Ϟ. е̵уК  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜn днЫт пϧϲ Sn = 800  

 

 етϽгϧЮϜ15  ϝтϼнЮϝЫϠ :2009  Ϥϼ 

1.  : ϣуЯЎϝУϧЮϜ ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲώ ÌÎςώ 

2.  сгЃжf  ХЧϳт рϻЮϜ ϣЮϸϝЛгЮϜ иϻлЮ ЈϝϷЮϜ ЭϳЮϜf (0) = 1  ϢϼϝϡК е̵уК ̪f (x) 

3. n .сЛуϡА ϸϹК 

 ϒ.  пЯК ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ Ѐϼϸϒ7  ϸϹЛЯЮ2
n

 

 Ϟ.  пЯК ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϝϠ ϭϧзϧЂϜ7  ϸϹЛЯЮf (2009) ï 4 

4.         .ϒ   ϣЮъϹϠ ϟЃϲϒn ИнгϯгЮϜ Sn   ϩуϲὛ Ὢπ Ὢρ Ễ Ὢὲ 

 Ϟ. е̵уК  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦn  ϝлЯϮϒ ев ЭϡЧт сϧЮϜSn   пЯК ϣгЃЧЮϜ7 

 

 етϽгϧЮϜ16  ϝтϼнЮϝЫϠ :2008 ϼ 

 ϣЮϸϝЛгЮϜ ϽϡϧЛж(E)  еуϳуϳЋЮϜ еуЮнлϯгЮϜ ϤϜϺx   мy  : ϩуϲσὼ ςρώ χψ 

1.        ̵дϒ е̵уϠ    .ϒ(E) Т ънЯϲ ЭϡЧϦ сᴚ 

 Ϟ.  ϣуϚϝзϫЮϜ ϥжϝЪ ϜϺϖ йжϒ ϥϡϪϒ(x , y)  евᴚ   ϣЮϸϝЛгЯЮ ыϲ(E)  ̵дϗТὼḳυχ ЬнЯϲ ϭϧзϧЂϜ . ϣЮϸϝЛгЮϜ(E) 

2.        сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒ     .ϒn  ϸϹЛЯЮ ϣтϹуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ5
n
  пЯК7  

 Ϟ.  е̵уК ϤϝуϚϝзϫЮϜ(x , y) ев ᴓ  ϣЮϸϝЛгЯЮ ЬнЯϲ  ск сϧЮϜ(E)  ХЧϳϦ мυ υ ḳσχ. 

 

 



мо 
 

 етϽгϧЮϜ17  ϝтϼнЮϝЫϠ :2008  Ϥϼ 

n  ев ϽϡЪϒ сЛуϡА ϸϹК5. 

1. a   мb  : ϩуϲ дϝуЛуϡА дϜϸϹКa = n - 2   мb = 2n + 3  

 ϒ. ϣзЫггЮϜ буЧЮϜ ск ϝв  етϸϹЛЯЮ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ бЂϝЧЯЮa   мb ̬ 

 Ϟ.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ е̵уϠa   мb  ϤϝУКϝЏв ев7  дϝЪ ϜϺϖ БЧТ м ϜϺϖn + 5 Ю ϝУКϝЏв ϸϹЛЯ7 

 Ϭ.  буЦ е̵уКn  ϝлЯϮϒ ев днЫт сϧЮϜPGCD (a ; b) = 7 

2.  ϽϡϧЛж еууЛуϡГЮϜ етϸϹЛЮϜp   мq   : ϩуϲὴ ςὲ χὲ ρυ     мή ὲ χὲ ρπ 

 ϒ.  етϸϹЛЮϜ ЭЪ ̵дϒ е̵уϠp   мq  пЯК ϣгЃЧЮϜ ЭϡЧтn ï 5 

 Ϟ.  буЧЮ ϝЛϡϦ е̵уКn  ϣЮъϹϠ мn  ̪PGCD (p ; q). 

 етϽгϧЮϜ18  ϝтϼнЮϝЫϠ :2008  Ϥϼ 

 ϣЮϸϝЛгЮϜ ϽϡϧЛж еуϳуϳЋЮϜ еуЮнлϯгЮϜ ϤϜϺx   мy  :τὼ ωώ σρωȣȣ ) 

1.  ϣуϚϝзϫЮϜ ̵дϒ ϹЪϓϦ(82 , 1)  ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ(I) 

ϒ -  ϣЮϸϝЛгЮϜ Эϲ(I) 

2.  ϤϝуϚϝзϫЮϜ е̵уК(a , b)  : ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ ϣϳуϳЋЮϜτὥ ωὦ σρωȣȣ )) 

3.  ϤϝуϚϝзϫЮϜ ϭϧзϧЂϜ(x0 , y0)  ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ(I)  ϩуϳϠx0   мy0 вуЛϠϽе еувϝϦ. 

 етϽгϧЮϜ19  ϝтϼнЮϝЫϠ :2007  

n сЛуϡА ϸϹК  ев ϝвϝгϦ ϽϡЪϒ2  : ϣуЛуϡГЮϜ ϸϜϹКцϜ ϽϡϧЛж м ̪ὥ ςὲ ρ  ̪ὦ τὲ σ   мὧ ςὲ σ 

1.  етϸϹЛЮϜ ̵дϒ ϥϡϪϒa   мb  ϸϜϹКцϜ ̵дϒ ϭϧзϧЂϜ м ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒa   ̪b  м c ϝлзуϠ ϝгуТ ϣуЮмϒ 

2.  ϸϹЛЮϜ буЧЮ ϝЛϡϦ е̵уКn ЂϝЧЮϜ ϣгуЦ ϽϡЪцϜ ШϽϧЇгЮϜ б етϸϹЛЯЮb   мc 

3.  ϣгуЦ е̵уКn  : днЫт ϩуϳϠPGCD (b ; c) = 7   мPPCM (b ; c) = 1305 

4.  ϸϹЛЮϜ ϟϧЪϒὦ  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ϹЛЮϜ аϝЗж сТa 

5.  ̵дϒ ЌϽУж(a ; b ; c)  ϣГЧж ϤϝуϪϜϹϲϖ скɤ  Ёжϝϯϧв м ϹвϝЛϧв бЯЛв пЮϖ ϞнЃзгЮϜ ̭ϝЏУЮϜ сТὕȠᴆȠᴆȠὯᴆ 

ϒ - ЮϜ ̵дϒ е̵уϠЧз ϣГɤ ) буЧϧЃв пЮϖ сгϧзϦȹйзууЛϦ ϟЯГт ( 

Ϟ -  рнϧЃгЯЮ ϣЮϸϝЛв ϟϧЪϒ(P)  ϒϹϡгЮϜ ЭгЇт рϻЮϜO ЮϜ рнϳт м) буЧϧЃгȹ.( 

 етϽгϧЮϜ20  ϝтϼнЮϝЫϠ :2005  

n сЛуϡА ϸϹК  : еууЛуϡГЮϜ етϸϹЛЮϜ ϽϡϧЛж м ̪‌ ὲ ὲ   м‍ ὲ ς   

1.  ̵дϒ екϽϠὖὋὅὈ‌Ƞ‍ ὖὋὅὈ‍Ƞὲ 

2. ггЮϜ буЧЮϜ ϭϧзϧЂϜ ̮Ю ϣзЫὖὋὅὈ‌Ƞ‍ 

3. a  мb  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ϹЛЮϜ аϝЗж сТ дϝϡϧЫ̳т дϝуЛуϡА дϜϸϹКn  : ЭЫЇЮϜ пЯКὥ συςπ    мὦ σψτ 

 ϒ.  ϸϹЛЮϜ ̵дϒ екϽϠ3n + 2  етϸϹЛЯЮ ШϽϧЇв бЂϝЦa  мb 

 Ϟ.  ϭϧзϧЂϜ буЧЮ ϝЛϡϦn  ̵дϒὖὋὅὈὥȠὦ  нк3n + 2    мϒ2(3n + 2) 

 Ϭ.  етϸϹЛЮϜ е̵уКŬ  мɓ  ̵дϒ ϝгЯКὖὋὅὈὥȠὦ τρ. 

 

 етϽгϧЮϜ21  ϝтϼнЮϝЫϠ :2004  

 еЫуЮɚ  ϽϡϧЛж м ϝϳуϳЊ ϜϸϹК ϣКнгϯгЮϜ сТᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜτσὼ ρσώ ‗ȣ ρ  

1.  ХЧϳϦ ̵дϒσ‗Ƞρπ‗ ) ϣЮϸϝЛгЯЮ Эϲ1ϣЮϸϝЛгЮϜ иϻк ЬнЯϲ ϣКнгϯв БКϜ м ( 

2. n  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹК6  : ЭЫЇЮϜ пЯК‌‍‌‍‌  м  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т5          

 ЭЫЇЮϜ пЯК‍π‎‎‎   ϩуϲ ̪Ŭ   мɓ   мɔ ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒ 

 ϒ.  ̵дϒ ХЧϳϦτσ‌ ρσ‍ ‎ 

 Ϟ.  ϸϜϹКцϜ е̵уКŬ   мɓ   мɔ  ϸϹЛЮϜ ϟϧЪϜ мn .рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

 



мп 
 

 етϽгϧЮϜ22  ϝтϼнЮϝЫϠ :2003  

1. Ŭ   мɓ  ϹКϸϜд уЛуϡА м  ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ дϝ ɓι Ŭ.  е̵уКŬ   мɓ   : днЫт ϩуϳϠ‌‌ ρω συ‍     

2. (un)  ЬмцϜ ϝк̵Ϲϲ ϣуЂϹзк ϣуЮϝϧϧвu0  ϝлЂϝЂϒ мq  ϩуϲu0  мq ϹКϸϜд уЛуϡА м  ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ дϝ u0 ι q 

 ϒ.  е̵уКu0  мq   : ̵дϒ ϥгЯК ϜϺϖσυό ρωό όή π 

 Ϟ.  ϣЮъϹϠ ϟЃϲϒn  : ИнгϯгЮϜὛ ό ό Ễ ό 

 Ϭ.  буЦ е̵уКn  ϸϹЛЮϜ ЭϡЧт ϩуϳϠὛ  пЯК ϣгЃЧЮϜ30. 

 етϽгϧЮϜ23  ϝтϼнЮϝЫϠ :2001  

1. Ŭ   мɓ  ϹКϸϜд уЛуϡА е̵уК .ϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ дϝŬ   мɓ   : днЫт ϩуϳϠ‍‍ ρ ςψ‌     

2. a ̪ b ̪ c ̪ d мe Ю ϣЛϠϝϧϧв ϜϸмϹϲ ϟуϦϽϧЮϜ ϜϻлϠ ЭЫЇϦ ϣвмϹЛв ϽуО ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒ ϝлЂϝЂϒ ϣуЂϹзк ϣуЮϝϧϧгq 

 етϸϹЛЮϜ дϒ ϥгЯК ϜϺϖ ϸϜϹКцϜ иϻк е̵уКa  мq ϹКϸϜд уЛуϡАϝглзуϠ ϝгуТ дϝуЮмϒ дϝ  ̵дϒ мςψὥ Ὡ ὦ. 

 етϽгϧЮϜ24  ϝтϼнЮϝЫϠ :2001  

1. е̵уК ὖὋὅὈςςυȠρψπ 

2.  ϣКнгϯгЮϜ сТ Эϲᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜςςυὼ ρψπώ ωπȣ ρ 

3.  ϤϝуϚϝзϫЮϜ ϣКнгϯв е̵уК(x ; y) ЬнЯϲ ) ϣЮϸϝЛгЮϜ1 ХЧϳϦ сϧЮϜ (ȿὼ ώ ρȿ ς 

4. a  мb  йЂϝЂϒ ̵ϹК аϝЗж сТ дϝϡϧЫ̳т дϝуЛуϡА дϜϸϹКŬ  : ЭЫЇЮϜ пЯКὥ υς    мὦ ςυς   м ̵ϹК аϝЗж сТ дϝϡϧЫ̳т

 йЂϝЂϒɓ  : ЭЫЇЮϜ пЯКὥ ττ    мὦ ςπφ  е̵уК .Ŭ   мɓ   ̵бϪa  мb. 

 етϽгϧЮϜ25  ϝтϼнЮϝЫϠ :2000  

1.  ϣКнгϯгЮϜ сТ Эϲᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜωὼ ρτώ ρσȣ ρ  ̵дϒ Еϲъ)(3;1) (Јϝ϶ ̵Эϲ 

2.  ϣКнгϯгЮϜ сТ ϽϡϧЛжᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜτυὼ ςψώ ρσπȣ ς 

 ϒ.  дϝЪ ϜϺϖ й̵жϒ е̵уϠ(x ; y) ) ϣЮϸϝЛгЯЮ ыϲ2 ̵дϗТ (x  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв2  ̵дϒ мy  ϸϹЛЯЮ СКϝЏв5 

 Ϟ. ) ϣЮϸϝЛгЮϜ ЬнЯϲ ϣКнгϯв е̵уК2( 

3. n Ђϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹК йЂϝ9  : ЭЫЇЮϜ пЯКς‌‌σ   м йЂϝЂϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т7  ЭЫЇЮϜ пЯК

υ‍‍φ   ϩуϲ ̪Ŭ   мɓ  дϝуЛуϡА дϜϸϹК 

 етϸϹЛЮϜ е̵уКŬ   мɓ   ϸϹЛЮϜ ϟϧЪϜ мn .рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 

 етϽгϧЮϜ26  ϝтϼнЮϝЫϠ :1996  

1.  етϸϹЛЮϜ ев ыЪ ЭЯϲ1995  м105 ϣуЮмϒ ЭвϜнК ̭ϜϹϮ пЮϖ 

2. Ŭ   мɓ  ϜϸϹК дϝуЛуϡА д ϩуϲ ɓ̓ Ŭ.  ϣКнгϯгЮϜ сТ Эϲᴓ  ϣЮϸϝЛгЮϜŬɓ = 105 

3. a   мb   дϝуЛуϡА дϜϸϹК ϩуϳϠ ϝглзуϠ ϝгуТ еууЮмϒ ϽуО м еувмϹЛв ϽуО b̓ a. 

 е̵уКa   мb   : днЫт ϩуϳϠ 95 d + 19 m = 1995  ϩуϲd  нкPGCD (a ; b)   мm  нкPPCM (a ; b). 

    d < 7 

 етϽгϧЮϜ27  ϝтϼнЮϝЫϠ :1994  

1.  сЛуϡГЮϜ ϸϹЛЮϜ буЦ ϟЃϲ Ѐϼϸϒn  ϸϹЛЯЮ ϣугуЯЦшϜ ϣгЃЧЮϜ сЦϜнϠ2
n
  пЯК10 ϸϹЛЮϜ ϸϝϲϐ бЦϼ ϭϧзϧЂϜ .1994

1414
 

2. (un)  амϹЛв ϽуО сЛуϡА ϸϹК ЭЪ ЭϮϒ ев ϣТ̵ϽЛв ϣтϸϹК ϣуЮϝϧϧвn  : ̮Ϡun = 2
n

 

 ϒ.  ̵дϒ ХЧϳϦ(un) ϣуЂϹзк 

 Ϟ.  ϣЮъϹϠ ϟЃϲϜn  : ϸϹЛЮϜὛ υ ς υ ς υ ς Ễ υ ς 

 Ϭ.  ϸϹЛЮϜ буЦ ϹϮмϒn  ϸϹЛЮϜ днЫт ϩуϳϠὛ  ϸϹЛЯЮ ϝУКϝЏв10. 

 



мр 
 

 етϽгϧЮϜ28  ϝтϼнЮϝЫϠ :1991  

1.  ϣКнгϯгЮϜ сТ Эϲᴚ  ϣЮϸϝЛгЮϜρψὼ τώ ψτ  ЬнЯϳЮϜ ϣКнгϯв е̵уК м(x ; y)  ХЧϳϦ сϧЮϜx y > 0 

2. n  йЂϝЂϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т сЛуϡА ϸϹК5   ЭЫЇЮϜ пЯКσπ‌‍‎   м йЂϝЂϒ рϻЮϜ ̵ϹЛЮϜ аϝЗж сТ ϟϧЫ̳т7   ЭЫЇЮϜ пЯК

υυ‌‍   ϩуϲ ̪Ŭ   мɓ   мɔ ϣуЛуϡА ϸϜϹКϒ 

 ϸϜϹКцϜ е̵уКŬ   мɓ   мɔ  ϸϹЛЮϜ ϟϧЪϜ мn .рϽЇЛЮϜ аϝЗзЮϜ сТ 
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