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)ُحًُ انً( 1        )C  ًَفً انشكم انًٕانً ْٕ انرًثٍم انثٍا

يعشفح عهى fنذانح 0  فً انًضرٕي انًُضٕب إنى

,O;i)يرعايذ ٔ يرجاَش  j)انرشاذٍة ٔ انًضرقٍى انزي  ، يحٕس

yيعادنرّ:  1  يقاستاٌ نـ( )C. 
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 عُذ أطشاف يجًٕعح انرعشٌف.f(اقشأ تٍاٍَا َٓاٌاخ أ

f( حم تٍاٍَا كم يٍ :أ(ب (x) 1   )؛    بf (x) 1  

يعشفح تانذصرٕس : fَقثم أٌ  (2
x

x

xe 1
f (x)

e 1





 

xeأدسس اشاسج(أ 1  انًرشاجحح:*حم فًثىf (x) 1 . 

(ذحقق أٌ:ب
x

x

x e
f (x)

e 1






 


،ثى جذ يٍ جذٌذ 

x
lim f (x)


 

( تٍٍ أٌ حـ 
x
lim f (x) x 0


  ثى  فضش انُرٍجح تٍاٍَا ؟، 

     f   تانعثاسج:دانح يعشفح عهىxf (x) (x a)e b   

عذداٌ حقٍقٍاٌ ٔانٍكٍ  a ٔbحٍث 
fC ٕذًثٍهٓا انثٍاًَ فً يضر

;O;i)يُضٕب إنى يعهى يرعايذ ٔيرجاَش j)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

( تقشاءج تٍاٍَح نهًُحُى 1
fC: 

fأ( عٍٍ    ( 3) ،f (0) ،f '( 2) 

fإشاسج  xب(عٍٍ حضة قٍى    '(x) 

 ( عٍٍ يع انرثشٌش3( ، )2( ، )1(يٍ تٍٍ انًُحٍُاخ )2

 .fانًُحُى انًًثم نهذانح'    

 

 

 

 

 

 

        (1(                   )2(                    )3) 

xfأ(تٍٍ أٌ  -2 (x) (x 3)e 3   

 .fب(شكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح    

ذقثم حلا ٔحٍذا f(x)=-2جـ(تٍٍ أٌ انًعادنح 1,50 ;1,52 

      f تـ*دانح يعشفح عهى:  
x

x

2e
f x

e 1



 

 .ذًثٍهٓا انثٍاًَ (C)ٔ انٍكٍ 

 تحٍث: ٔ(عٍٍّ انعذدٌٍ انحقٍق1ٍٍ 
x

f x
e 1


  


  

 .(C)يشكز ذُاظش نهًُحُى A(0;1)تٍٍ أٌ انُقطح ( 2

*عهىf(ادسس ذغٍشاخ 3


 *، ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا عهى

خ يضرقًٍاخ ٌطهة ذعٍٍٍ  ٌقثم ثلا (C)( تٍٍّ أٌ انًُحُى4

 . (C)يعادلاذٓا ، ثى أسصى انًُحى 

 :تـ*دانح يعشفح عهى g( نركٍ 5 
x

x

2e
g x

e 1



 

أكرة  (أ  g x  تذلانح f x 

 (C)تاصرخذاو انًُحُى gانًًثم نهذانح  ('C)سصى انًُحُىأ ب( 

تحٍث ٌكٌٕ نهًعادنح  mتٍاٍَا قٍى انٕصٍط انحقٍقً عٍٍ جـ( 
x x(m 1) e 1 2e  .ٌحلّاٌ يرًاٌزا 

 :تـدانح يعشفح عهى f أ(       xf x (2x² 3x)e  

 ذًثٍهٓا انثٍاًَ  (C)ٔ انٍكٍ 

 .f( أدسس ذغٍشاخ انذانح 1

)( عٍٍ يعادنح انًًاس 2 ) 0عُذ انُقطح انرً فاصهرٓا . 

قطع حايم يحٕس انفٕاصم فً َقطرٍٍ ٌطهة ٌ (C)تٍٍّ أٌ ( 3

ذعٍٍٍ فاصهرًٓا ، ثى اصرُرج إشاسج  f x عهى   

)أسصى (4 ) ٔ(C) 2ل ]عهى انًجا ،[ 

xg(x)تـ:دانح يعشفح عهى g( ب (2x² ax b)e   

 ذًثٍهٓا انثٍاًَ ('C)ٔ انٍكٍ  

g'(x) تحٍث : aٔb (عٍٍ انعذدٌٍ انحقٍقٍٍٍ 1 f (x) 

 g،ثى شكم جذٔل ذغٍشا خ عُذg أحضة َٓاٌاخ( 2 

 ٌقثم َقطرً اَعطاف ٌطهة ذعًٍٍُٓا   ('C)أٌ انًُحُى تٍٍ (3
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;o)انًضرٕي يزٔد تًعهى يرعايذ ٔيرجاَش      i ; j). 

I )h  تانشكم :  يعشفح عهى دانح
xh(x) e x 2    

 .عهى  h(ادسس اذجاِ ذغٍشاخ انذانح 1 

h(x)ثى اصرُرج اٌh(0)(احضة2  3يٍ اجم كمx  

II )f  تـعهىيعشّفح:xf (x) e (x 1) x 1    

 ٔ( ) ًَذًثٍهٓا انثٍا 

تشٍْ أٌ: (1
x
lim f (x)


     ثى احضة
x
lim f (x)


 

تٍٍ أٌ  
x
lim f (x) (x 1) 0


   ثى فضش انُرٍجح تٍاٍَا 

xf:تٍٍ أٌ(2 '(x) e .h(x)  ٔاسصى جذٔل انذانحf. 

fتٍٍ أٌ انًعادنح (3 (x) 0 ذقثم حلا ٔحٍذا عهى. 

)يارا ذضرُرج تانُضثح نهًُحى  ).؟ 

fجذ(4 ''(x)  تشٍْ اٌ انًُحُى ثى( ) ٌقثم َقطح اَعطاف

 ٌطهة ذعٍٍٍ احذاثٍٍٓا.

سصى  اثى   f تانذانح  2ٔ  1ٔ  -1صٕس كلا يٍ  احضة(5

)انًُحُى  )  عهى انًجال 1; . 

T)نٍكٍ (6 )
yيضرقًٍا يعادنرّ :  x   حٍث 

T)حرى ٌكٌٕ  عٍٍ . )
)يًاصا نهًُحى  ) 

III) kدانح عذدٌح يعشفح عهى 0;ـت :k(x) f ( x)  

 اسصى جذٔل ذغٍشاذٓاثى  kانذانح جذ يشرقح

     fانًعشّفح عهىln 2 : تـ
x

1
f (x) x

e 2
 


 . 

ٌشيز 
f(C يرجاَشٔ إنى يُحٍُٓا فً يعهى يرعايذ( O, i , j. 

ا( احضة  -1
x
lim f (x)


  َٔ
x
lim f (x)


 ثىّ، 
x ln2

lim f (x)


  

   َٔ
x ln2

lim f (x)


ٍٍْ الأخٍشذٍٍْ ُْذصٍّا.  ، ٔ فضّش انُرٍجر

 ثى شكّم جذٔل ذغٍّشاذٓا. fتـ( ادسس ذغٍّشاخ انذانح 

ٌّ جـ(   تٍٍّ أ
f(C )  ٍٍْ ٍٍْ يائه )ٌقثم يضرقًٍٍٍْ يقاست )  

 ٔ( ) :يعادنراًْا عهى انرشذٍةy x ٔ
1

y x
2

 . 

ٌّد(  تٍٍّ أ
f(C :انًضرقٍىٌقثم يًاصٍٍْ ٌعايذاٌ (

1
y x 1

2
   

ْـ( أَشئ انًُحًُ
f(C ). 

، عذد ٔ إشاسج mقٍى انٕصٍط انحقٍقً َاقش تٍاٍَّا ،حضة (2 

x(1حهٕل انًعادنح  2m)e m . 

3)fانًعشّفح عهىln 2 : تـ
x

x

xe 2x 1
h(x)

e 2

 



 

.         

h(x)ذكٌٕ فٍّ  يٍ ا(  تٍٍّ أَّّ ٌٕجذ يجال  f (x). 

تـ( اصرُرج إَشاء  h
C يُحًُ انذانحhٍاَطلاقا ي ،

f(C )  

 

 

    I  -  نركٍ انذانح انعذدٌّحf  تـ :    انًعشّفح عهى
x

x

3e 1
f (x)

e 1





ٌشيز . 

f(C إنى ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً يعهى  (

يرعايذ ٔ يرجاَش O, i , jٔحذج انطٕل:؛[2cm .] 

احضة  .ا(1  
x
lim f (x)


  َٔ
x
lim f (x)


  

ٍٍْ ُْذصٍّا ثى     فضّش انُرٍجر

fاحضةتـ( (x) ٔادسس إشاسذّ  ثىّ  شكّم جذٔل ذغٍّشاخf 

fاحضة .ا(2   ( x) f (x)  . ثى  فضّش انُرٍجح ُْذصٍّا 

ٌّ تـ( تٍٍّ أ
f(C ٍْٓا.ٌق (   ثم َقطح اَعطاف ٌطهة ذعٍٍٍ إحذاثٍّ

3. gتـ :انذانح انعذدٌّح انًعشّفح عهى g(x) f (x) x  

احضة  ا(  
x
lim g(x)


   َٔ
x
lim g(x)


. 

:  يxٍتٍٍّ أَّ ،يٍ أجم كمتـ(  
2

x

x

e 1
g x

e 1

 
   

 
  

)جـ( ادسس إشاسج     )g x ثىّ شكّم جذٔل ذغٍّشاخ ،g. 

ٌّ انًعادنح       )د( تٍٍّ أ ) 0g x ذقثم حلا ٔحٍذا  ًف

انًجال 2,7;2,8. اصرُرج إشاسج ثى g x  عهى. 

ًْ َقطح ذقاطع.4  عٍٍّ إحذاثٍّ
f(C     يع حايم يحٕس انفٕاصم  (

كلا يٍ أَشئ  ثىّ
f(C )  ٔ

g(C  فً َفش انًعهى انضاتق. (

I     نركٍ انذانحf كًا ٌهً انًعشّفح عهى:   
x

x

(x 1)e x 2
f (x)

e 1

  



.ًًّ َض

f
(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ  (

;O)فً يعهى يرعايذ ٔيرجاَش i ; j) 

1ٌّ  ( تٍٍّ أ 
x
lim f x


   ٌّ  ٔ أ 
x
lim f x


 . 

x :(أثثد أَّّ يٍ أجم كم2 
 

2x x

2
x

e e 1
f x

e 1

 
 


. 

 ، ثى شكّم جذٔل ذغٍّشاذٓا .f( ادسس ذغٍّشاخ3

ٌّ انًُحًُ( تشٍْ 4 أ
f

(C ٌقطع حايم يحٕس انفٕاصم فً  (

2حٍث  َقطح ٔحٍذج فاصهرٓا  1  . 

 xأثثد أَّّ يٍ أجم كم عذد حقٍقً -( ا5

:
x

1
f (x) x 1

e 1
  


  ٌّ ٔأ

x

x

e
f (x) x 2

e 1
  


  

ٌّ انًُحًُ -تـ     اصرُرج أ
f

(C )  ٍٍْ ٌقثم يضرقًٍٍٍْ يقاست

ٍٍْ D)ٔ (D)يائه ) .ٌطهة إعطاء يعادنح نكمّ يًُٓا 

:  xتٍٍّ أَّّ يٍ أجم كمّ عذد حقٍقً -جـ    

f ( x) f (x) 3   .ثىّ فضّش انُرٍجح ُْذصٍّا ، 

أَشئ انًُحًُ -( ا6
f

(C ). 
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